10. Pisemka z LA 1T - 3.5.2013

Varianta A
1. Necht
L (312
10 2

(a) Urcete vlastni &isla matice A a ke kazdému vlastnimu &islu urcete alespon jeden prislusny
vlastni vektor nad télesem R. Muzete bez dikazu vyuzit toho, ze jedno z vlastnich ¢isel je 1
(to je diky tomu, ze soucet fadku je vektor se samymi jednickami). Pak muzete vyuzit toho, ze
soucin vlastnich ¢isel je determinant a jejich soucet je soucet prvku na diagonale. [2]
(b) Diagonalizujte matici A. Napiste A jako souc¢in matic SDS™!, kde D m4 na diagondle vlastni
¢isla matice A a jinde nuly a pro kazdé i je i-tym sloupcem matice S libovolny vlastni vektor
A prislusny vlastnimu ¢islu napsanému na pozici D; ;. [2]
(¢) Spoc¢téte mocninu D™ pro obecné n € N. Poté urcete D* = lim,_,o, D", jejimiz prvky jsou
(D>);; = lim,,_,oo(D™); j. Nakonec spoctéte A = SD>*S™L, 2]



10. Pisemka z LA 1T - 3.5.2013

Varianta B
1. Necht
L (201
2 1 3

(a) Urcete vlastni &isla matice A a ke kazdému vlastnimu &islu urcete alespon jeden prislusny
vlastni vektor nad télesem R. Muzete bez dikazu vyuzit toho, ze jedno z vlastnich ¢isel je 1
(to je diky tomu, ze soucet fadku je vektor se samymi jednickami). Pak muzete vyuzit toho, ze
soucin vlastnich ¢isel je determinant a jejich soucet je soucet prvku na diagonale. [2]
(b) Diagonalizujte matici A. Napiste A jako souc¢in matic SDS™!, kde D m4 na diagondle vlastni
¢isla matice A a jinde nuly a pro kazdé i je i-tym sloupcem matice S libovolny vlastni vektor
A prislusny vlastnimu ¢islu napsanému na pozici D; ;. [2]
(¢) Spoc¢téte mocninu D™ pro obecné n € N. Poté urcete D* = lim,_,o, D", jejimiz prvky jsou
(D>);; = lim,,_,oo(D™); j. Nakonec spoctéte A = SD>*S™L, 2]



