Domaéci tkoly z Kombinatoriky a grafu I
8. série: Souvislost grafu a pocet koster
Termin odevzdani: 15.5.2012 10:40

1. Dokazte, ze graf G s alesponi 2k vrcholy je vrcholové k-souvisly praveé tehdy, kdyz pro kazdou
dvojici disjunktnich mnozin X,Y spliujici | X| = |Y| = k existuje k vrcholové disjunktnich cest
mezi X aY, tj. kazdy vrchol G (véetné téch v X UY') lezi na nejvySe jedné z nich. Muzete bez
dukazu pouzit Mengerovu vétu a fakt, ze priddanim vrcholu stupné k ke G se neporusi vrcholova
k-souvislost. [4 body]

2. Dokazte, ze kazdy hranové 2-souvisly graf na n > 3 vrcholech ma alespon n ruznych koster.
[3 body]

3. Oznatme @ graf d-dimenziondlni hyperkrychle definovany v minulé sérii.

(a) Spocitejte pocet koster Q3. Postup podrobné popiste. [2 body]
(b) Dokazte, 7ze pro kazdé d > 2 je pocet koster Qg nejvyse (elogy(n))”, kde n = 2¢ je pocet
vrcholu Qg. [2 body]
(c) Dokazte, ze pro kazdé d > 2 je pocet koster Qg alespon (logy(n)/1000)”, kde n = 27 je
pocet vrchold Q4. Body lze ziskat i za slabsi odhady, napiiklad za 2771°82()~1 budou 3
body. [5 bodu]
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