1. pisemka z Kombinatoriky a grafu 30.3.2011

Vse, co turdite, zduvodnéte. MuzZete bez dukazu pouZivat tvrzeni z predndsky a ze cvicent,
vZdy ale napiste znéni takového turzeni. MiuZete pouzivat $(n) pro pocet permutaci bez pevného
bodu, s(n,m) pro pocet surjektivnich funkci z n-bodové mnoziny do m-bodové a F,, pro n-té
Fibonacciho ¢islo a tyto hodnoty nemusite dale rozepisovat. NepouZivejte zdpisky, ucebnice ani
kalkulacky. V pripadé nejasnosti v zaddani se nevahejte zeptat.

1. Rozhodnéte, zda

(a) pro kazdou trojici prirozenych ¢isel n, m,k > 1 splaujici n > m plati

(") = ()

(b) pro kazdou trojici prirozenych ¢&isel n,m,k > 1 spliujici n > m + k plati

(mik) - (Z)

[5 bodu]
2. Kolik je na n-prvkové mnoziné permutaci s nejvyse dvéma pevnymi body? [4 body]
3. Najdéte vzorec pro n-ty ¢len posloupnosti zadané rekurenci:

ap = 2, a; = 4, Yn>2: a,= an_lai_Q

[6 bodu]

4. Pro nasledujici funkci f napiste posloupnost, pro niz je f vytvotujici funkei.
2x
f@)=1—053
[4 body]

Bonusova dloha: Urcete pocet koster zebitku Zs,,, coz je graf, ktery vznikne ze dvou cest
na n vrcholech spojenim dvojic odpovidajicich si vrcholt hranami. Viz Z13 na obrazku.

Obrazek 1: Zebitk Zyo

[8 bodu]



