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Uloha 1 (Skérované grafy)
U nésledujicich posloupnosti urcete, zda se jedna o skére néjakého grafu. Pokud ano, pak takovy graf nakreslete
a ke kazdému vrcholu napiste jeho stupen. Pokud ne, vysvétlete proc.

1. (3,3,3,3,3,3,3,3)
2. (3,3,3,3,3,3,6)
3. (1,1,4,4,4,4,5)
4. (2,3,4,4,5)
5. (1,3,3,4,5,6,6)
6. (1,2,2,3,4,4)

[6x0,5=3]

Uloha 2 (Stromové dopliiky)
Najdéte vsechny stromy T, jejichz doplitkkem je také strom. Zduvodnéte, ze jste na néjaky nezapomnéli.
Hint: muze se hodit pocet hran. [3]

Definice 1 (Skére grafu)
Bud G = (V, E) graf, kde V = {v, ..., v, }. Pak posloupnost (deg(vy),...,deg(v,)) nazgvdme skérem grafu G.
Konvence: dvé skére povazujeme za stejnd, pokud se lisi jen pofadim ¢éisel.

Véta 1 (Véta o skore)

Necht D = (dy,...,d,) je posloupnost takova, ze Vi € [n] : d; € Ng a dy < dg < ... <d,.

Pak D je skére néjakého grafu, prévé kdyz D' = (d},...,d,,_;) je skére néjakého grafu, kde d = d; pro
i<n—dy d,=di—1proi>n—d,

Definice 2 (Biologické pojmy - strom, les, list a kostra)

Rekneme, 7e graf G je strom, jestlize je souvisly a neobsahuje zadny cyklus.

Déle fekneme, ze graf G je les, jestlize neobsahuje zadny cyklus.

Vrchol v grafu G je list, jestlize degq(v) = 1.

Rekneme, ze graf T = (Vip, E7) je kostrou grafu G = (V, E), pokud Vp =V, Ep C E a zaroven T je strom.

Lemma 1 (O olisténych stromech)
Kazdy strom na alespon dvou vrcholech ma alespon dva listy.

Lemma 2 (O trhénf lista)
Necht G je graf a v je jeho list. Pak nésledujici tvrzeni jsou ekvivalentni:

1. G je strom

2. G — v (graf vznikly z G odebréanim vrcholu v) je strom

Véta 2 (Ekvivalentn{ charakterizace stromu)
Bud G = (V, E) graf. Pak nasledujici tvrzeni jsou ekvivalentni:

1. G je strom

2. Vx,y € V existuje pravé jedna cesta z = do y

3. G je souvisly a vynechanim libovolné hrany vznikne nesouvisly graf
4. G nema kruznici a pfiddnim libovolné hrany vznikne kruznice

5. G je souvisly a |V| = |E| + 1
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