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Uloha 1 (Pifprava na statnice)
Urcete, zda je nésledujici relace (X, ) reflexivni, symetrickd, antisymetrickd a tranzitivni. Jde-li o ekvivalenci,
urcete pocet tiid ekvivalence; jde-li o ¢asteéné usporadani, urcete velikost nejvétsiho antiretézce:

X ={1,2,...,10}%, (a,b) * (¢,d) < (3|(a —c¢) Ab-d > max{b,d})

[3]

(Pozndmka: zdpis alb znaci ,a deli b*.)

Uloha 2 (Inverz ¢.u.m.)
Necht (X, R) je ¢astecné usporadand mnozina. DokaZte, 7Ze

a) (X, R™1) je také ¢dsteéné usporddand mnozina 1]
b) Je-li z € X minimaln{ prvek v (X, R), pak je maximaln{ v (X, R~!) 1]

Uloha 3 (Hled4 se usporadéni IT)

Sestrojte usporaddni (tedy bud néjaké takové uspofdddni popiste, nebo nakreslete jeho Hassetiv diagram)
spliiujici nasledujici podminky. Nezapomeite také zduvodnit, pro¢ vami nalezené usporddani méa pozadované
vlastnosti

a) nemd zadny minimélni ani zddny maximélni prvek [1]

b) nemd zddny nejmensi prvek a pravé jeden miniméln{ prvek [1]

TAHAK NA RELACE

Vlastnost Definice Preklad
reflexivita Ve e X :zRx Kazdy prvek je v relaci sim se sebou
symetrie Ve,y € X : xRy = yRx Pokud z je v relaci s y,

pak y je také v relaci s x
slabd antisymetrie Vz,y € X : (xkRy AyRz) = x =y Pro x,y ruzné neplati, ze by zdrovei
x bylo v relaci s y a y bylo v relaci s x
tranzitivita Va,y,z € X : (tRy AyRz) = xRz Pokud je x v relaci s y a y je v relaci se z,
pak z je v relaci se z

Relace R na mnoziné X je ekvivalence, je-li reflexivni, symetricka a tranzitivni.

Jsou-li dva prvky spolu v relaci R, patii do stejné tiidy ekvivalence. Ttidu ekvivalence definujeme jako ma-
ximAalni mnozinu prvki vzhledem k inkluzi takovou, ze kazdé dva prvky jsou spolu v R.

Ekvivalence je jednozna¢né uréena svymi tiidami.

Relace R na mnoziné X je édstecné usporddani, je-li reflexivni, slabé antisymetricka a tranzitivni.
Navic, plati-li, ze Vz,y € X : xRy V yRx, nazyvame R linedrn{ usporadani.
Déle dvojici (X, R) zveme ¢éstecné usporddanou mnozinou (¢. u. m.).

Prvek n je nejvétsi prvek ¢. u. m. (X, <), pokud Vz € X : x < n.
Prvek m je mazimdlni prvek ¢. u. m. (X, <), pokud Ve € X : m <z = m = z.
Nejmensi a minimélni prvek definujeme analogicky.

Retézec C v & u. m. (X, <) je mnozina navzajem porovnatelnych prvka (tj. Va,y € C:z <y Vy < ).
Antifetézec A v ¢. u. m. (X, <) je mnozina po dvou neporovnatelnych prvku.
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