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Uloha 1 (Uréeni skére)
Je nésledujici posloupnost skére néjakého grafu? Pokud ano, nakreslete jej, pokud ne, zduvodnéte.
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d) (1,2,3,4,5,5,6) h) (1,2,3,...,n—1)
Uloha 2 (Neizomorfni grafy se stejnym skdre)

Najdeéte piiklad dvou neizomorfnich grafu se stejnym skére. Co kdybychom chtéli, aby oba grafy byly souvislé?

Uloha 3 (Mdme kostru, jsme tedy souvisli)
Rozmyslete si, ze graf ma kostru, pravé kdyz je souvisly.

Uloha 4 (Stromy jsou 1-degenerované)

Ukazte, ze pro kazdy strom s n vrcholy existuje pofadi vrcholu {vy,...,v,} takové, ze pro kazdé i > 1 plati, ze
v; ma pravé jednoho souseda v mnoziné {vy,...,v;_1}.

Uvédomte si, ze toto muzeme pouzit k diukazu, Ze stromy jsou bipartitni.

Uloha 5 (Skére stromu)
Méjme posloupnost 1 < dy < dy < ... < d,, takovou, ze >, d; = 2n — 2. Dokazte, ze (di,...,d,) je skdre
stromu.

Uloha 6 (O poétu listt stromu s vrcholem vysokého stupné)
Dokazte, ze pokud v koneé¢ném stromu T existuje vrchol stupné k, tak potom 7" m4 alespon k listt.

Bonusové tlohy

Uloha 7 (Pocet listil a vnitini stupné 3)
Megjme strom, ktery ma [ listti a v vnitinich vrchold, kde kazdy vnitini vrchol ma stupen 3. Dokazte, ze vzdy
plati l = v + 2.

Uloha 8 (Nezdvisld mnozina ve stromé)

Ukazte, ze kazdy strom na n vrcholech ma nezdvislou mnoZinu velikosti alesponn [n/2]. (Nezdvisld mnozina je
S C V(G) takovd, ze Yu,v € S : {u,v} € E(G), tj. mnozina vrcholu takovd, ze zddnd dvojice z této mnoziny
nen{ spojena hranou.)

Uloha 9 (Palen{ mostt)
Bud' G souvisly graf a e most v G. Rozmyslete si ndsledujici pozorovani (do jisté miry spolu souvisejici):

a) Kazdd kostra G obsahuje e
b) G\ e nemd ziddnou kostru

c¢) Kontrakei e se pocet koster nezméni
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