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Definice 1 (Skére grafu)
Bud G = (V, E) graf, kde V = {v1,...,v,}. Pak posloupnost (deg(vy),...,deg(v,)) nazyvdme skérem grafu G.
Konvence: dvé skére povazujeme za stejnd, pokud se lisi jen poradim cisel.
Véta 1 (Véta o skore)
Necht D = (dy,...,d,) je posloupnost takova, ze Vi € [n] : d; € Ng a dy < dg < ... < d,.
Pak D je skére néjakého grafu, prave kdyz D'(d}, ..., d,_;) je skére néjakého grafu, kde d; = d; pro i < n—d,,
di=d;—1proi>n—d,

Definice 2 (Biologické pojmy - strom, les, list a kostra)

Rekneme, ze graf G je strom, jestlize je souvisly a neobsahuje zadny cyklus.

Déle fekneme, ze graf G je les, jestlize neobsahuje zadny cyklus.

Vrchol v grafu G je list, jestlize deg(v) = 1.

Rekneme, ze graf T = (Vip, Ex) je kostrou grafu G = (V, E), pokud Vi =V a zéroven T je strom.

Lemma 1 (O olisténych stromech)
Kazdy strom na alesponi dvou vrcholech ma alespon dva listy.

Lemma 2 (O trhéni lista)
Necht G je graf a v je jeho list. Pak nasledujici tvrzeni jsou ekvivalentni:

1. G je strom

2. G — v (graf vznikly z G odebrédnim vrcholu v) je strom

Véta 2 (Ekvivalentn{ charakterizace stromu)
Bud G = (V, E) graf. Pak nésledujici tvrzen{ jsou ekvivalentni:

1. G je strom

2. Vx,y € V existuje pravé jedna cesta z z do y

3. G je souvisly a vynechanim libovolné hrany vznikne nesouvisly graf
4. G nema kruznici a pfidanim libovolné hrany vznikne kruznice

5. G je souvisly a |V| = |E| + 1

Uloha 1 (Uréenf skére)
Je nésledujici posloupnost skére néjakého grafu? Pokud ano, nakreslete jej, pokud ne, zduvodnéte.

a) (1,1,1,2,2,3,4,4,5,5) e) (3,3,3,3,3,3,3,3,3)

b) (1,1,2,2,2,3,4,4) f) (3,3,3,3,3,3,3,3,3,3)

) (1,1,2,3,3,6) g) (0,1,2,...,n—1)
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1,2,3,4,5,5,6) h) (1,2,3,...,n—1)

Uloha 2 (Neizomorfni grafy se stejnym skére)
Najdéte piiklad dvou neizomorfnich grafu se stejnym skore. Co kdybychom chtéli, aby oba grafy byly souvislé?

Uloha 3 (Mdme kostru, jsme tedy souvisli)
Rozmyslete si, ze graf ma kostru, pravé kdyz je souvisly.

Uloha 4 (Stromy jsou 1-degenerované)

Ukazte, ze pro kazdy strom s n vrcholy existuje porad{ vrchola {vy,...,v,} takové, Ze pro kazdé i > 1 plati, ze
v; mé pravé jednoho souseda v mnoziné {vy,...,v;—1}.

Uloha 5 (Skére stromu)

Méjme posloupnost 1 < dy < dy < ... < d,, takovou, ze > .., d; = 2n — 2. Dokazte, ze (di,...,d,) je skdre
stromu.

Uloha 6 (O poctu listtu stromu s vrcholem vysokého stupné)

Dokazte, ze pokud v koneé¢ném stromu 7' existuje vrchol stupné k, tak potom 7" m4 alespon k listu.

Uloha 7 (Pocet listi a vnitini stupné 3)

Méjme strom, ktery mé [ listi a v vnitfnich vrcholi, kde kazdy vnitini vrchol méa stupen 3. Dokazte, ze vzdy
plati [ = v + 2.
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