POSLEDNI DOMACI UKOLY

do nekonecna, a jesté dal. ..

Termin odevzdani neni, kdy je odevzdate, tak je odevzdate. Muzete i ve vice varkach.

ULOHA NULTA — [2¢] BODU

Pro Vami vybranou pfirozenou konstantu ¢ dokazte: Kazdy souvisly graf s n vrcholy a n+c hranami
je souvisly. Body podle konstanty.

ULoHA PRVNI — [3B]

Dokazte, ze kazdy rovinny graf, ktery ma kazdy stupen alespon 5, ma alesponn 12 vrcholi.

ULOHA DRUHA — [4B]

Naleznéte (popiste) vSechny grafy bez cesty délky 4, a dokazte, Ze jiné neexistuji.

UroHA TRETf — [3B]

Spocitejte pocet kruznic délky k v grafu K, ,. (Naleznéte co nejlepsi vzorec.)

ULoHA TRETI - [3B]

Nakreslete na torus grafy Kr, Ksg.

ULOHA CTVRTA — [2B]

Dokazte ,retizkové lemma“: Pokud mame cyklicky fetézec pismen A, B,C, pak pocet vyskytu
AB, vyskyta BC a vyskytu C'A méa stejnou paritu (vSechny tfi jsou bud sudé, nebo liché ¢isla).
Napiiklad retizek ABBCBA mé 2 AB, 2 BC a 0 AC. Dokazte nebo vyvrafte toto lemma pro 4
pismena.

ULOHA PATA — [4B]

Dokazte, Ze pro kazdou rovinnou triangulaci plati, Ze pokud obarvime jeji vrcholy tfemi barvami (a
to nemusi byt spravné obarveni, je to libovolné pfifazeni barev vrcholim), tak v grafu bude sudy
pocet ,duhovych trojuhelnick“ — takovych stén, Ze vSechny tfi vrcholy maji jinou barvu.

Napovéda: bud se podivejte na dualni graf, nebo pouzijte fetizkové lemma a postupujte indukei.



