
Domáćı úkoly z Cvičeńı 2

Termı́n odevzdáńı je prodloužen na 9.11.2010.

Úkol 0 [4b]

Dokažte, že pokud označ́ıme počet ekvivalenćı na n prvkové množině bn, pak
bn = 1/e

∑∞
i=0

in

i!
, kde e =

∑∞
i=0 1/i!. Může se vám hodit rekurentńı vztah

bn =
n−1∑
i=0

(
n − 1

i

)
bi.

Update! Opravena chyba v zadáńı, začátek sumy je nyńı od 0, ne od 1.
Rekurentńı vztah dokazovat nemuśıte, stač́ı jej použ́ıt.

Nápověda: Naučte se vyměňovat pozice dvou
∑

– neńı to nic těžkého.
Např́ıklad

∑b
i=a

∑d
j=c f(i, j) =

∑d
j=c

∑b
i=a f(i, j), pokud i a j na sobě v̊ubec

nezáviśı. Pokud záviśı, tak je také můžeme zaměnit, avšak meze a, b se mohou
změnit, stejně jako vzorec uvnitř sumy.

Nápověda 2: Budu hodný!
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Úkol 1 [2b]

Kolik existuje r̊uzných zobrazeńı z M -prvkové množiny do N prvkové množiny
takových, že právě 2 prvky z N prvkové množiny z̊ustanou nepoužity? (Po-
zor, ty prvky mohou být pro každé zobrazeńı jiné.)

Nápověda Použijte Stirlingova č́ısla. Na cvičeńıch jsme málem dokázali,
že počet funkćı z M do N (kde velikosti jsou m a n) je n! · S(m, n). Použijte
Stirlingova č́ısla na vyjádřeńı, kolik je oněch funkćı, i v tomto př́ıpadě.

Úkol 2 [3b]

(Opakováńı relaćı.) Dokažte, že každá antireflexivńı (žádný prvek neńı ve
vztahu se sebou samým) a tranzitivńı relace je také antisymetrická.
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