6. CVICENI

uvod do teorie graf

ULOHA NULTA

Strom je graf, ktery je souvisly a bez kruznice. DokazZte, Ze pro strom plati |F| = |V] + 1.

ULOHA PRVNI

Dokazte, ze kazdy strom na alespori 2 vrcholech mé alespon dva listy (vrcholy, ze kterych vede jen
jedna hrana). Pro zajimavost naleznéte pro kazdé n strom na n vrcholech, ktery nemé vice jak t¥i
listy.

ULOHA DRUHA
Ukazte, ze graf na n vrcholech je strom pravé tehdy, pokud je jednovrcholovy nebo obsahuje list a
po odstranéni (jakéhokoli) listu je graf na n — 1 vrcholech také stromem.

Této technice se tikéa trhani listid a s jeji pomoci lze dokdzat mnohd tvrzeni o stromech.

ULOHA TRETI

Podmnozina vrcholi grafu se zove nezavisld, pokud mezi zadnymi dvéma vrcholy z ni nevede hrana.
Mnozina je mazimdlni nezdvisld, pokud uz v grafu neexistuje zadna nezavisla podmnozina o stejné
velikosti. Dokazte, Ze kazdy strom obsahuje nezavislou podmnozinu velikosti n /2.

Existuje strom, ktery ma vétsi nezavislou podmnozinu? Existuje pro kazdé n strom, ktery nikdy
nemuze mit vétsi nezavislou podmnozinu?

ULOHA CTVRTA — [2B]

Turnaje uz zname — jsou to uplné orientované grafy. Dokazte, Zze v kazdém turnaji existuje cesta,

ktera projde ptes vSechny vrcholy a kazdy pouZije pravé jednou (té se ¥ika Hamiltonovskd)



