Cviceni 2
Pisemka za 14 dnu.

Priiklad 0

Kolik existuje ruznych rozkladu pfirozeného ¢isla N na soucet mensich kladnych
prirozenych ¢isel? Dokazte. V tomto piipadé povolime vice stejnych séitancu a
na porad{ zdlez{ (tedy 3+2+1 nenf totéz, co 1+2+3).

Priklad 1

Je-li zobrazen{ f {prosté, na} a g {prosté, na} bude pak i zobrazeni fg (f slozeno
s g) {prosté, na}? Prozkoumejte viechny piipady (f prosté, g na a tak ddle).

Priklad 2

(Tady prestévd legrace.) Stirlingova ¢isla druhého druhu S(n, k) definujeme jako
pocet ruznych rozkladi n prvkové mnoziny na k neprazdnych mnozin. Tieba 3-
prvkové mnozina jdou rozlozit na 2 mnoziny {1}, {2,3}, {2}, {3,1} a {3},{1,2},
takze S(3,2) = 3. Dokazte ndsledujici vztahy:

S(n,1)=1,8(n,n) =1,S(n, k) =S(n—1,k—1)+kS(n—1,k).
Sn,n—1)= (Z)

Priklad 3

Méjme M-prvkovou mnozinu a N-prvkou mnozinu. Najdéte vzorec pro pocet
ruznych zobrazeni na z M na N.
Napovéda: Vyuzijte definice z ptikladu 2.

Priklad 4

Kolik je podmnozin mnoziny {1...n} takovych, ze v zddné podmnoziné nejsou
dvé po sobé jdouci ¢&isla?
Napovéda: Jako mnohdy jindy: zkuste malé piipady, tipnéte vzorec, dokazte.

Piiklad 5%, 3b

Kolik je k-prvkovych podmnozin mnoziny {1...n} takovych, ze v zddne z nich
nejsou dvé po sobé jdouci ¢isla?
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