Cviceni 0
Priklad 0

Hrajme nésledujici hru s ¢okolddou. Zacneme s jednolitou tabulkou m x n. Pak
postupné tabulku lameme, dokud nezbudou jen dilky 1 x 1. Lamat muzeme
jen podle existujictho lomu a jen jednolity kus ¢okolddy (tedy pokud se ndm
¢okolada rozpadla na dva kusy, musime podle toho samého lomu lamat v obou
kusech zv14st). Naleznéte nejmensi pocet ldmani, pomoci kterych se ¢okoldda
rozldme na kousky 1 x 1.

Napovéda: Naleznéte nejvétsi pocet téchto lamani. Zkuste si to pro malé
cokolady a dokazte hypotézu pro ty velké.

Piiklad 1
Dokazte matematickou indukci, jaky je pocet oblasti, které vymezuje n piimek

v obecné poloze (zadné nejsou rovnobézné a kazdé dveé maji unikatni prasecik).

Priklad 2

Dokazte matematickou indukef nésledujici (jednoduché) rovnosti:
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Priklad 3

Dokazte, Ze pro systém véech podmnozin mnoziny X (znaceny 2X) plati, ze m4
stejné podmnozin liché velikosti jako sudé velikosti.

Priklad 4

Mgjme mfizku (Sachovnici) o velikosti 2" x 2™. Vasim cilem bude pokryt tuto
miizku policky tvaru L, tedy ¢tverci 2x2, kde jedno policko chybi. Aby to nebylo
tak snadné (nebo tak nemozné), jedno policko na Sachovnici je uz dopfedu
vyloupnuto. Ukazte, ze je ji nyni mozné pokryt, nezavisle na to, které policko
je vyloupnuto.

Piiklad 5%, 2b

Meéjme miizku 3 x n. Kolik existuje cest, tedy posloupnosti tahu ”nahoru,
doprava, dolu, doleva” takovych, ze kazdd zac¢ind v levém dolnim rohu, konéi v
pravém hornim rohu a kazdym polickem prochézi pravé jednou?

Napoveéda: Pouzijte indukci, respektive rekurenci — prevod na mensi priklad
téhoz. 1 bod za rekurentni vyjadren{ vzorce (myslenku, jak se to po¢ita) a dukaz
spravnosti, 2 body za presny vzorec a dukaz jeho spravnosti.
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