Kombinatorika a grafy II - 3. série s napovédou
Népovéda: 12.1.2010 Deadline: 2.2.2010

Reseni pifkladi piste €itelné a peclive. Je mozno odevzddvat na cviceni, na
prednésce i pti ndhodném setkani s kterymkoli cvicicim. VsSechny papiry podepiste
a uved'te, na které cviceni chodite a ktery piiklad fesite. V pifpadé nejasnosti v
zadani se ozvéte.

Piiklad 1 [2 body]
Pro které grafy je koeficient Tutteho polynomu u x nenulovy?

Napovéda: Tutteho polynom grafu je souc¢inem Tutteho polynomii jeho 2-souvislych
blokii. Take vzpomente na usaté lemma.

Piiklad 2 [2 body] Necht T je strom, v némz kazdy vrchol md nekonecny stuperi,
a vrcholy T' jsou obarveny konetné mnoha barvami. Dokazte, ze T" obsahuje jako
minor monochromaticky strom, v némz kazdy vrchol ma nekoneény stupen.

Napovéda: Zakorenite T. Co kdyz pro kazdy vrchol v podstrom pod v obsahuje
vrchol barvy 17

Piiklad 3 [2 body]

Dokazte, ze jestlize k je délka nejdelsi cesty v grafu G, pak |E(G)| < £|V(G)|.
Pro které grafy nastava rovnost?
Napovéda: Uvazte nejdelsi cestu P = vgvy ... vg. Ukazte, Ze pokud vy sousedi s v; a
Uk S v;_1 pro néjaké i, pak V(P) = V(G). Co z toho plyne pro stupné vy a vy ?

Piiklad 4 [2 body]
Ukazte, ze 3—2’“ < R(Py, Py) < 2k, kde Py je cesta délky k > 1. Muzete pouzit
vysledek piedchoziho piikladu.

Naépovéda: Meéli byste pouzit vysledek predchoziho prikladu. Pro dolni odhad uvazte
graf tvoreny disjunktnim sjednocenim dvou klik vhodnych velikosti.

Piiklad 5 [2 body]

Dokazte, ze mé-li graf G w hran, pak a(G) > |‘;SFG1)‘-

Napovéda: Pouzijte Turanovu vétu.



