
Pátá série domácích úkol·

• �e²ení dodejte nejpozd¥ji v úterý 22. kv¥tna.

• P°ejete-li si mít své bodové zisky zve°ejn¥ny na webu cvi£ení, dejte mi v¥d¥t. M·ºete si p°ípadn¥
zvolit p°ezdívku.

• Tvrzení dokázaná na p°edná²ce nebo na cvi£ení, jakoº i tvrzení známá z p°edná²ek z minulého
semestru, smíte ve svých °e²eních vyuºívat, aniº byste je dokazovali. V²echny ostatní argumenty
musíte korektn¥ zd·vodnit.

1.3 Turistický klub má 100 £len·. Pro své £leny klub zorganizoval 10 vlastiv¥dných exkurzí. Kaºdý £len
klubu se mohl zú£astnit libovolného po£tu exkurzí, ov²em na kaºdé exkurzi bylo nejvý²e 30 ú£astník·.
Dokaºte, ºe existují dva £lenové klubu, kte°í nikdy nebyli na exkurzi spole£n¥, tj. na kaºdé exkurzi
byl nejvý²e jeden z nich.

2.3 Nech´ G je souvislý rovinný graf, v jehoº rovinném nakreslení jsou dv¥ st¥ny ohrani£ené kruºnicí
délky 3, dv¥ st¥ny ohrani£ené kruºnicí délky 4, £ty°i st¥ny ohrani£ené kruºnicí délky 5 a jedna st¥na
ohrani£ená kruºnicí délky 6. Jiné st¥ny v nakreslení G nejsou. Ukaºte, ºe G má aspo¬ jeden vrchol
stupn¥ v¥t²ího neº 3. (Nápov¥da: m·ºete vyuºít Euler·v vzorec pro rovinné grafy.)

3.4 Ozna£me R(k, `) nejmen²í p°irozené £íslo N takové, ºe kaºdý graf s N vrcholy obsahuje kliku velikosti
k nebo nezávislou mnoºinu velikosti `. Najd¥te co nejlep²í horní a dolní odhad pro hodnotu R(3, 4).
Pokud ur£íte hodnotu R(3, 4) p°esn¥, získáte 4 body, za slab²í odhady získáte mén¥ bod·.


