
P°íklady ze cvi£ení z KGI

st°eda 9. 5.

1. Najd¥te nekone£ný graf, který pro kaºdé k ∈ N obsahuje kliku velikosti k, ale nebsahuje
nekone£nou kliku.

2. Najd¥te posloupnost £ísel, která pro kaºdé k ∈ N obsahuje rostoucí podposloupnost délky k,
ale neobsahuje nekone£nou rostoucí podposloupnost.

3. Uvaºme tabulku s N °ádky a N sloupci, jejíº polí£ka jsou obarvena b barvami. `Jednobarevná
podtabulka' je potom n¥jaká mnoºina (ne nutn¥ sousedních) °ádk· a sloupc· na jejichº
pr·se£ících se vyskytují jen polí£ka jedné barvy. Dokaºte následující tvrzení a snaºte se
získat co nejlep²í horní odhad pro N v závislosti na b.

(a) Pro kaºdé b existuje N takové, ºe kaºdé b-obarvení tabulky N × N obsahuje jednoba-
revnou podtabulku tvaru 2× 2.

(b) Pro kaºdé b existuje N takové, ºe kaºdé b-obarvení tabulky N × N obsahuje jednoba-
revnou podtabulku tvaru 10× 10.

(c) M¥jme nyní tabulku s nekone£n¥ mnoha °ádky a sloupci. Dokaºte, ºe kaºdé b-obarvení
této tabulky obsahuje, pro kaºdé k ∈ N, jednobarevnou podtabulku tvaru k ×∞.

(d) Najd¥te 2-obarvení nekone£né tabulky tvaru ∞×∞, které neobsahuje jednobarevnou
podtabulku tvaru ∞×∞.

4. M¥jme spo£etný nekone£ný hypergraf H = (N, E) takový, ºe pro kaºdou kone£nou pod-
mnoºinu F ⊆ E má (N, F ) systém r·zných reprezentant·. P°edpokládejme dále, ºe kaºdá
hyperhrane e ∈ E je kone£ná.

(a) Dokaºte, ºe H má SRR.

(b) Ukaºte na p°íkladu, ºe kdyº se vynechá p°edpoklad, ºe kaºdá hyperhrana je kone£ná,
tak p°edchozí tvrzení obecn¥ neplatí.


