
Domácí úkoly z diskrétní matematiky
5. série

• Své odpov¥di nezapome¬te zd·vodnit.

• �e²ení odevzdejte nejpozd¥ji ve st°edu 4. ledna.

P°íklad 1. Existuje nesouvislý graf, jehoº dopln¥k je také nesouvislý? Pokud ano, najd¥te v²echny takové grafy.
[1 bod] (P°ipome¬me, ºe dopln¥k grafu G = (V,E) je graf G = (V,
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P°íklad 2. Existuje graf, v n¥mº ºádné dva r·zné vrcholy nemají stejný stupe¬? Pokud ano, najd¥te v²echny
takové grafy. [1 bod]

P°íklad 3. Existuje bipartitní graf, jehoº dopln¥k je také bipartitní? Pokud ano, najd¥te v²echny takové grafy.
[2 body]

P°íklad 4.

a) Nech´ G je graf na n vrcholech, jehoº kaºdý vrchol má stupe¬ aspo¬ bn/2c + 1. Dokaºte, ºe G obsahuje
kruºnici délky 3 jako podgraf. [2 body]

b) Dokaºte, ºe pro kaºdé n ∈ N existuje graf na n vrcholech, jehoº kaºdý vrchol má stupe¬ aspo¬ bn/2c a který
neobsahuje kruºnici délky 3 jako podgraf. [2 body]

P°íklad 5. M¥jme skupinu t°inácti lidí. Kaºdý z nich se rozhodl poslat váno£ní pozdrav sedmi ze zbývajících
dvanácti lidí. Dokaºte, ºe n¥kdo z této skupiny dostal váno£ní pozdrav od n¥koho, komu sám pozdrav neposlal.
[2 body]


