Domaci tkoly z diskrétni matematiky
5. série
e Své odpovédi nezapomente zduvodnit.

e Reseni odevzdejte nejpozdéji ve stiedu 4. ledna.

Priklad 1. Existuje nesouvisly graf, jehoz doplnék je také nesouvisly? Pokud ano, najdéte vSechny takové grafy.
[1 bod] (Piipomenime, Ze doplnék grafu G = (V, E) je graf G = (V, (‘2/) \E).)

Piiklad 2. Existuje graf, v némz zadné dva ruzné vrcholy nemaji stejny stupen? Pokud ano, najdéte vSechny
takové grafy. [1 bod]

Piiklad 3. Existuje bipartitni graf, jehoz doplnék je také bipartitni? Pokud ano, najdéte vSechny takové grafy.
[2 body]

Priklad 4.

a) Necht G je graf na n vrcholech, jehoz kazdy vrchol ma stupenn aspon [n/2] + 1. Dokazte, 7e G obsahuje
kruznici délky 3 jako podgraf. [2 body]

b) Dokazte, Ze pro kazdé n € N existuje graf na n vrcholech, jehoz kazdy vrchol mé stupen aspoil [n/2] a ktery
neobsahuje kruznici délky 3 jako podgraf. [2 body]

Priklad 5. Mé&me skupinu tfinacti lidi. Kazdy z nich se rozhodl poslat vdnoc¢ni pozdrav sedmi ze zbyvajicich

dvanacti lidi. Dokazte, Ze nékdo z této skupiny dostal vano¢ni pozdrav od nékoho, komu sdm pozdrav neposlal.
[2 body]



