Domaéci kol z Kombinatoriky a grafa I
osma série, verze pro cviceni ve ¢tvrtek 12:20

Termin odevzdani: nejpozdéji ve ctvrtek 17. 4. ve 12:20.
Cisla ve ¢tverecku jsou pocty bodi.

1. O kazdém z nasledujicich tvrzeni rozhodnéte, zda je pravdivé. (1 bod za kazdé tvrzeni)

(a) V kazdé tokové siti, kterda ma aspoii dva rizné maximalni toky, lze najit nekonecné
mnoho maximalnich tok.

(b) KdyZ R je elementéarni fez v néjaké tokové siti 8 a e néjakd hrana v fezu R, tak mnoZina
R\ {e} uz neni fez v 8.

(¢) Pokud 8 je tokova sit, ktera ma aspon jeden tok kladné velikosti, tak v této siti exis-
tuje hrana e, ktera je nasycena v kazdém maximalnim toku. (Rekneme, Ze hrana e je
nasycend v toku f, pokud f(e) je rovno kapacité hrany e.)

2. Mame dany dvé posloupnosti (aq,...,am) a (b1,...,b,) nezapornych celych &isel. Nasim ci-
lem je najit matici nul a jedni¢ek s m Fadky a n sloupci tak, aby pro kazdé i € [m] a j € [n]
platilo, Ze i-ty fadek obsahuje pfesné a; jednicek a j-ty sloupec obsahuje pfesné b; jedni-
¢ek. Najdéte algoritmus, ktery pro zadana (a,...,an) a (b1,...,b,) v polynomialnim Case
rozhodne, zda takova matice existuje, a pifipadné takovou matici zkonstruuje. Nezapomente
dokézat, ze Vas algoritmus tlohu skuteéné fesi.

3. Na nasledujicim obrazku je tokova sit, v niz z je zdroj, s je stok a ¢isla u hran oznacuji
kapacity. Najdéte maximalni tok a minimalni fez (tj. fez s nejmensi kapacitou) v této siti.
Naznacte, jak jste k vysledku dosli.




