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1. (3.19) Kolik je permutaci {1,2,...,n} takovych, ze pro zédnou trojici indexu
i < j < kueplati 7(j) < w(i) < w(k)?
2. (4.24) Bud B antisymetrickd matice (AT = —A). Pak det B = (Pf B)%.

Pfafidn antisymetrické matice je definovan jako
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3. (9.27 — jeste zkuste b-¢ko z minule)

(b) * Sestrojte graf s barevnosti k& bez 3-, 4- a 5-cyklu.

4. (9.28) Bud'te I, ..., I, uzaviené intervaly na piimce. Definujeme graf s vrcholy
[n], kde ij tvoif hranu préveé tehdy, kdyz I; N I; # 0.

(
(

a) Ukazte, ze vysledny graf G spliuje x(G) = w(G).
b) Ukazte, ze G (doplnék grafu G) spliuje x(G) = w(G).
)

(¢) Ukazte, ze kazdy cyklus v G o délce vétsi nez 3 mé tétivu (tj. neni to indukovany
podgraf).

5. (10.35) Bud G graf neobsahujici K,1. UkaZte, Ze existuje k-barevny graf H
s vrcholy V(G) takovy, ze kazdy v € V(G) spliiuje degy (v) > degq(v). Odvod'te
odsud Turanovu vétu.

6. (14.14 — zustalo z minula, uz umime dokézat prvn{ ¢dst z ndpovédy)*

(a) Mé&jme opét obarveny k barvami vSechny podmnoziny n-prvkové mnoziny S,
pricemz n > N(k,t). Ukazte, Ze existuji disjunktni{ mnoziny Ay, By, ..., A, B;
takové, ze pro libovolnou pevnou posloupnost 1 < 7 < --- < iy < t v8echna
sjednoceni ve tvaru C;, U---UC;, (kde kazdé C; je jedno z A;, B; nebo A; U B;)
maji stejnou barvu.

(b) Dokazte, ze pro libovolnd k, r existuje n = n(k,r) s ndsledujici vlastnosti:
kdykoli je mnozina vSech podmnozin n-prvkové mnoziny S obarvena k barvami,
tak existuji neprazdné disjunktni mnoziny Xi,..., X, C S takové, ze vSechna
neprazdnd sjednoceni nékterych z nich maji tutéz barvu.
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