Kombinatorické etudy 4 — LS 2013/2014

1. (3.17) V soutézi ve skoku dalekém skdce n skokant v nahodném potadi. Jaka
je stfedni hodnota poctu rekordu? Jaka je pravdépodobnost, Ze nastane pravé k
rekordu?

2. (4.24) Bud B antisymetricks matice (A7 = —A). Pak det B = (Pf B)2.
Pfafidn antisymetrické matice je definovan jako
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3. (9.26)

1. Bud G orientovany graf a L(G) jeho hranovy graf. Dokazte, ze x(L(G)) >
[logs X(G)]. Navic hrandm G je mozné piipadné zménit orientaci tak, ze plati
rovnost.

2. Pokud G je symetricky orientovany graf (hrany jde rozdélit do orientovanych
2-cyklu), tak plati
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4. (10.33) Pocet trojihelniku v grafu s n vrcholy a m hranami je alespon

5. (14.14)*

1. Méjme opét obarveny k barvami vSechny podmnoziny n-prvkové mnoziny .S,
pricemz n > N (k,t). Ukazte, Ze existuji disjunktni mnoziny A, By, ..., A, By
takové, ze pro libovolnou pevnou posloupnost 1 < iy < --- < iy <t vSechna
sjednoceni ve tvaru C;, U- - -UC;, (kde kazdé C; je jedno z A;, B; nebo A;UB;)
maji stejnou barvu.

2. Dokazte, ze pro libovolna k, r existuje n = n(k,r) s nasledujici vlastnosti: kdy-
koli je mnozina vSech podmnozin n-prvkové mnoziny S obarvena k barvami,
tak existuji neprazdné disjunktni mnoziny Xy, ..., X, C S takové, ze vSechna
neprazdnd sjednoceni nékterych z nich maji tutéz barvu.
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