Kombinatorické etudy 10 — LS 2013/2014

1. (3.21) Podél zavodni trati (uzaviena kiivka) je nékolik nddob s benzinem. Celkové
mnozstvi benzinu presné vysta¢i naSemu autu na objeti trati. Dokazte, ze kdyz auto
zacne s prazdnou nadrz{ u jedné z nddob (vhodné vybrané), tak muze celou traf
objet. (Nddrz ma dostateéné velky objem.)

2. (4.28)
Urcete pocet perfektnich parovéni zebiiku Z,, (definovaného v druhé sadé wloh).
Pokud mozno pomoci Pfafianu.

3. (9.33) Které z predchozich tiloh na tomto misté popisuji konstrukei perfektnich
grafy? (Graf G je perfektni, pokud pro kazdy indukovany podgraf H plati, ze
X(H) = w(H).)

4. (10.35) Bud G graf neobsahujici Kx41. Ukazte, Ze existuje k-barevny graf H
s vrcholy V(G) takovy, Ze kazdy v € V(G) spliiuje degy (v) > degq(v). Odvod'te
odsud Turanovu vétu.

5. (14.14 — uz to skoro mame!)*

(a) Méjme opét obarveny k barvami vSechny podmnoziny n-prvkové mnoziny S,
pricemz n > N(k,t). Ukazte, ze existuji disjunktni mnoziny A;, By,..., A, By
takové, ze pro libovolnou pevnou posloupnost 1 < 7 < --- < iy < t vS8echna
sjednoceni ve tvaru C;, U---UC;, (kde kazdé C; je jedno z A;, B; nebo A; U B;)
maji stejnou barvu.

(b) Dokazte, ze pro libovolnd k, r existuje n = n(k,r) s ndsledujici vlastnosti:
kdykoli je mnozina vSech podmnozin n-prvkové mnoziny S obarvena k barvami,
tak existuji neprdzdné disjunktni mnoziny Xi,..., X, C S takové, ze vSechna
neprazdnd sjednoceni nékterych z nich maji tutéz barvu.
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