Kombinatorické etudy 3 — ZS 2012/2013

1. (1.37) Chceme rozlamat tabulku ¢okolady 1xn ¢étverecku na jednotkové ¢tverecky.
Kolika zpisoby to lze uéinit, pokud

1. v kazdém tahu rozlomime jeden nejednotkovy dilek na dva?

2. v kazdém tahu rozlomime vsechny nejednotkové dilky na dva?

2. (4.4) Jsou-li T1, . . ., T} disjunktni stromy, tak pocet stromu, které obsahuji kazdy
ze stromt 75, ale zadné nové vrcholy, je [V(T)| ... |[V(T)|(|V (T1)+- - -+V(TT)|)T72.

3. (7.2) (zustalo z minula)

Bud G bipartitni graf. Pak v(G) = 7(G) a p(G) = «(G). Zde v(GQ) je ve-

likost nejvétstho parovani, a(G) velikost nejvétsi nezavislé mnoziny, p(G) je mi-
niméln{ pocet hran, které pokryvaji vsechny vrcholy (hranové pokryti), a kone¢né
7(G) minimalni pocet vrchold, které protinaji vsechny hrany (vrcholové pokryti —
transversdla).
4. (8.8) Uvazme digraf G, budeme na ném hrat hru: prvni hré¢ obsadi vrchol
spole¢nou figurkou, pak se hrac¢i stiidaji v tazich, pficemz jeden tah spocéivd v
presunu figurky po hrané na novy vrchol, ktery dosud nebyl navstiven. Kdo
nemuze tdhnout, prohrél.

1. Pokud G nema cykly, tak prvni hrd¢ ma vyhravajici stragegii. Urcete vSechny
jeho mozné prvni tahy.

2. Necht nyni G méa cykly, ale mé zdroj (vrchol se vstupnim stupném 0). Ukazte,
ze prvni hra¢ ma stale vyhravajici strategii.

3. Pro libovolny digraf G ukazte, ze druhy hrac¢ vyhraje, pravé tehdy, kdyz vy-
hraje na kazdé silné souvislé komponenté G.

5. (13.35) Popiste vsechny hypergrafy, ve kterych kazdé dvé hrany maji pfesné jeden
spole¢ny bod, a které nejsou 2-obarvitelné.

Népovéda na: http://kam.mff.cuni.cz/~samal/vyuka/ke/



