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1. (1.36) Uprav́ıme problém z minula (tvorba rozklad̊u) tak, že (i+1)-ńı rozklad z i-
tého vytvoř́ıme tak, že rozděĺıme všechny rozkladové tř́ıdy (kromě jednoprvkových)
na dva kusy. Kolik je možnost́ı tentokrát?

2. (4.14) Označme E(n, k) počet les̊u s vrcholy 1, 2, . . . , n takových, které maj́ı k
komponent a vrcholy 1, 2, . . . , k patř́ı do r̊uzných komponent. Spočtěte E(n, k).

Zbývá dokázat rekurzi z minulé nápovědy: E(n, k − 1) = (1 − 1
k )nE(n, k).

Nápověda k jinému řešeńı: užijte následuj́ıćı vzorec: jsou-li T1, . . . , Tr disjunktńı
stromy, tak počet stromů, které obsahuj́ı každý Ti, ale žádné nové vrcholy, je

|V (T1)| . . . |V (Tr)|
(
|V (T1) + · · ·+ V (Tr)|

)r−2
.

3. (7.2) Bud’ G bipartitńı graf. Pak ν(G) = τ(G) a ρ(G) = α(G). Zde ν(G) je
velikost největš́ıho párováńı, α(G) velikost největš́ı nezávislé množiny, ρ(G) je mi-
nimálńı počet hran, které pokrývaj́ı všechny vrcholy (hranové pokryt́ı), a konečně
τ(G) minimálńı počet vrchol̊u, které prot́ınaj́ı všechny hrany (vrcholové pokryt́ı –
transversála).

4. (8.7) Každý digraf G obsahuje nezávislou množinu S takovou, že každý vrchol G
je možno dosáhnout z S pomoćı orientované cesty délky nejvýše 2.

5. (13.34) Pokud má každý vrchol souvislého hypergrafu stupeň 2, tak jde hypergraf
obarvit dvěma barvami, leda by to byl 2-uniformńı hypergraf (tj. graf), a nav́ıc lichý
cyklus.

Nápověda na: http://kam.mff.cuni.cz/~samal/vyuka/ke/


