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1. (4.3) Oznaéme

Po(T1, ..., 2n) = Z Hx?egT(vi)ﬂ ’
T

kde séitan{ probih4 pies viechny stromy 7' s danou mnoZinou vrcholt. Odvod'te (bez
pouzit{ piedchozich éasti), ze p,(z1,...,2,) = (¥1 + -+ + 2,)" 2. Z toho odvod'te
Cayleyho formuli pro pocet stromu na n vrcholech.

— Uk&zali jsme si, ze rovnost plati, kdyz je jedna z proménnych rovna nule.
Jeden ze zpusobu, jak odsud ukédzat, Ze se rovnaji vSude, je naznacen v ndpovédé.
Nicméné, zkuste poptemyslet i o jinych, obecné: co lze fici o nulovych bodech po-
lynomu vice proménnych!

(4.4) Méjme vrcholy {vy, ..., v, } pokryty vrcholové disjunktnimi stromy 77, ..
T.. Kolik je stromu na danych n vrcholech, které obsahuji podstromy T3, ...T,.7

2. (6.35)
Bud G 2-souvisly graf. Pak néasledujici tvrzen{ jsou evivalentni:

)

e G je kriticky 2-souvisly (po odebréni libovolné hrany uz 2-souvisly neni).

e 7Z4dné kruznice v G nema tétivu.

3. (9.22) Kazdy barevnostné kriticky graf je 2-souvisly. Které nejsou 3-souvislé?

4. (11.37) (Popis toho, jak funguji ndhodné prochézky po grafech — viz diive.)
Oznacme v¢(z) pocet vyskytu « mezi vrcholy ndhodné prochdzky v, v1, ..., vi—1
(po souvislém grafu). Ukazte, ze
(a) limy o0 Ev(2)/1] = %)

(b) limy_ Var(u,(z)/1] = 0.
— Ukézali jsme si (a) pro nebipartitni grafy. Jak to je pro bipartitn{? Stacilo
by, kdybychom i tady védéli, ze distribuce konverguje ke stacionarni — teda ona
nekonverguje, ale mohly by zv14st sudé a zvlast liché ¢leny.

(11.38)

(a) Stiedni doba navratu z u zpét do u je o

degu”
(b) Stiedni pocet kroki, nez se ndhodnd prochdzka z u vrati zpét do u jednou

konkrétni hranou je 2m.

5. (14.26) (a) Necht f : {1,2,...,2" 71} — Z je funkce spliujici 1 < f(i) < i pro
kazdé i. Dokazte, Ze existuje n ¢isel 1 < ay < as < -+ < ap < 2" pro néz

flar) <+ < flan).
(b) Cést (a) neplati, pokud se konstanta 2"~ snizf o 1.

6. Kazda z n > 4 drben zna jeden drb, ktery nikdo jiny nezna. Mluvi spolu jen po
telefonu a pfi kazdém hovoru si navzdjem sdéli vSechny drby, které znaji. Ukazte,
ze je potieba alespon 2n — 4 hovort, nez vSechny védi vsechno.

Népovéda na: http://kam.mff.cuni.cz/~samal/vyuka/ke/



