Kombinatorické etudy 3 — LS 2011/2012

1. (4.6 — z minula zbyva odvodit z rekurze explicitni vzorec) Oznacme T,, pocet
stromu s vrcholy {1,2,...,n}. Dokazte, ze plati

Odvod'te odsud Cayleyho formuli (7}, = n"~2).

2. Bud G hranové k-souvisly graf, pricemz k je liché. Bud'te X, Y C V(G), pricemz
§(X) = §(Y) = k. Ukazte, ze jeden ze ¢tyf atomu Vennova diagramu pro X a Y
(tj. jedna z mnozin X NY, X - Y, Y — X, V(G) — X —Y) je prazdny. Strucné:
miniméalni liché fezy se nektizi.

3. (10.12) Bud r > 2 a g > 2. Pak existuje r-reguldrni graf s obvodem g.

4. (11.40) (a) Ukazte (na piikladu), ze stfedni ¢as na prejiti z u do v muze byt jiny,
nez na piejiti z v do u, dokonce i v regularnim grafu.

(b) Pokud vrcholy u a v maji stejné stupné, je pravdépodobnost, ze ndhodnd
prochéazka z u navstivi v pfed ndvratem do u stejnd, jako pravdépodbnost, Ze cestou
z v nav§tivime u pred navratem do v. Co lze Fici, pokud stupné nejsou stejné?

5. (14.29) V roviné je ddno N = k™ + 1 bodu. Ukazte, ze muzeme nalézt “skoro
rovnou” lomenou ¢aru s k tseckami, tj. body ag, a1, ..., ar takové, ze kazdy uhel
a;—1a;a;+1 ma velikost alespon (1 — %)w

6. Kazda z n > 4 drben zné jeden drb, ktery nikdo jiny neznd. Mluvi spolu jen po
telefonu a pri kazdém hovoru si navzdjem sdéli vsechny drby, které znaji. Ukazte,
ze je potieba alespon 2n — 4 hovort, nez v8echny védi vsechno.

Népovéda na: http://kam.mff.cuni.cz/~samal/vyuka/ke/



