9. cviceni z MA3 — 6.12.2011

Bodova, stejnomérna a lokalné stejnomérna konvergence rad

Uvazme fadu ), f, funkei na néjaké mnoziné A. Weierstrassovo kritérium davé postacujici podminku pro
stejnomérnou konvergenci: tato fada konverguje, pokud konverguje soucet norem, tj. Y || fn|la, kde

[ falla = supyca fn().
Nutnou podminku pro konvergenci dostaneme jako snadny dusledek Bolzano-Cauchyovy podminky. Pokud
uvedend fada konverguje stejnomérné, tak lim, o || fr]la = 0.
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2. Plat{ lim / fn(z)dz :/ lim f,(z)dx, jestlize (a) fn(z) = nxe ™,
(b) fu(x) =nz(l — )", (c) fu(z) = 175557 7 Jak je to se stejnomérnou konvergenci f,, na (0,1)?
3. Dokaite, ze funkce ((z) = Y p; 7% md na intervalu (1,00) derivace vech fadi.
4. Necht f(x) = 3°72 p5orgs, kde p, ¢ > 0. Dokaite, ze
(a) f je spojita na (0, 00), pokud max(p, q) > 1,
(b) f je spojitd na R, pokud p + g > 2.
(¢) Vysettete definién{ obor a spojitost f v zévislosti na p, g.

5. V kterych bodech mé derivaci funkee (a) f(z) = > 7, % (b) flz) =1, %

6. Dokaite, ze f(z) = Y po; 2 m4 spojitou derivaci na R.
7. Spoctéte limity:
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