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1. (3.21) Podél zavodniho okruhu jsou nadrze s benzinem, celkové mnozstvi benzinu
se rovnd spotiebé naseho auta pii objeti celé trasy. Dokazte, ze je mozné v nékterém
misté na trase zaéit s prazdnou nddrzi, a celou trat objet.

2. (6.8) Digraf G je silné souvisly praveé tehdy, kdyz pro kazdou neprdzdnou mnozinu
X C V(G) existuje hrana G, kterd opousti X.

3. (7.7) Pro bipartitn{ graf s partitami A, B, jsou nésledujici tvrzeni ekvivalentni.
1. G je souvisly a kazd4 jeho hrana je obsazena v perfektnim péarovani.
2. G neni Ky a pro kazdé x € A, y € B ma G — = — y perfektni parovani.
3. G nenf K, |A| = |B| a pro kazdé neprazdné X C A plati |Ng(X)| > | X]|.
(Takovy graf se nazyvé elementdrni bipartitni graf.)

4. (11.1) Urcete vlastn{ ¢isla a vlastni vektory iplného grafu K,,, hvézdy S,,, iplného
bipartitniho grafu K, , a cyklu C,,. (Vlastnimi ¢isly a vektory grafu G rozumime
vlastn{ ¢isla a vektory matice sousednosti Ag.)

5. (13.1) Souvisly hypergraf H neobsahuje zadny cyklus pravé tehdy, kdyz

> Bl -1=|V(H) -1.

ECE(H)

6. (14.1) (a) Kazdy graf s (kzl) vrcholy obsahuje bud tplny graf s k& + 1 vrcholy,
nebo nezavislou mnozinu velikosti [ + 1.

(b) Bud'te aq,...,a, pfirozend &isla (k > 2). Dokaite, Ze existuje celé &islo n
(nejmens{ takové bud R(ay,...,ax)), Ze jakkoli obarvime hrany K,, pomoci k barev,
tak pro néjaké i bude existovat uplny graf K,, jehoz vSechny hrany maji i-tou barvu.



