Kombinatorické etudy 1

1. Bud 7 ndhodna permutace [n]. Ozna¢me I; pocet indexii 1 < j < i, pro néz
m(1) < w(j). Pak Iy, ..., I, jsou ndhodné veli¢iny. Ukazte, ze jsou nezavislé.

2. Bud G rovinny graf a G* jeho dudl. Ukaite, ze G a G* maji stejny pocet koster.

3. Bud'te G, Gy grafy se stejnou mnozinou vrcholi. Ukaite, Ze plati
¢(G1) + ¢(Ge) < ¢(G1 U G2) + ¢(G1 N Gy)

(¢(G) oznacuje pocet komponent grafu G).

4. Bud G graf bez izolovanych vrcholu. Pak v(GQ) + p(G) = |V(G)]. (Zde v(G) je
velikost nejvétstho parovani, p(G) je minimalni pocet hran, které pokryvaji vsechny
vrcholy.)

5. Graf, jehoz vSechny vrcholy maji stupen nejvyse d, obsahuje nezdvislou mnozinu

V(&)
d+1

s alespon prvky.

6. Necht graf G s n vrcholy ma vice nez 3(n — 1)/2 hran. Ukazte, Ze G obsahuje
O-graf, tj. dva body spojené tfemi cestami, které jsou kromé koncu vrcholové dis-
junktni.



