
1. Dokažte, že existuje konstanta C taková, že∣∣∣∣∣log n−
n∑
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plat́ı pro každé n ≥ 1.

2. Vlastńım 7 pár̊u bot, každý z nich jiné barvy. Během následuj́ıćıho
týdne bych chtěl každou botu použ́ıvat právě jeden den. Nav́ıc bych
vždy chtěl mı́t obuté boty r̊uzných barev (tj. např́ıklad levou botu
červenou, pravou zelenou). Kolika zp̊usoby to mohu udělat?

3. Necht’ an je počet řetězc̊u délky n z ṕısmen A, B a C, které neobsahuj́ı
podřetězec AA. Máme tedy a0 = 1, a1 = 3, a2 = 8, a3 = 22, . . .

• Ukažte, že an = 2an−1 + 2an−2 pro n ≥ 2.

• Nalezněte explicitńı formuli pro vytvořuj́ıćı funkci posloupnosti
an.

• Ukažte, že
lim
n→∞

n
√
an =

√
3 + 1.

4. Firma chce najmout nové zaměstnance. Přihlásilo se několik zájemc̊u
a proběhl s nimi pohovor před komiśı. Každý člen komise podal přesně
tři požadavky ve tvaru

”
zájemce č́ıslo k přijmout“ nebo

”
zájemce č́ıslo

k nepřijmout“ a ke zbývaj́ıćım zájemc̊um se nevyjádřil. Ke každému
zájemci se vyjádřili nejvýše tři členové komise. Ukažte, že lze vybrat
nové zaměstnance tak, aby se každému členu komise splnil alespoň je-
den z jeho požadavk̊u.


