Definice 1 Necht k > 2 a 0 > 1 jsou prFirozend ¢isla. Pak k-tangle ¥ddu 0 v
grafu G je mnozina S separaci GG, jejichz velikost je mensi nez 6, tz.

(T1) Je-li (A, B) separace G wvelikosti mensi nez 0, pak bud (A, B) nebo
(B, A) patri do S.

(T,?k) Je-li (Al,B1>, ce (Ak,Bk) S 8, pak Al Uu...U Ak # G.
(T3) Je-li (A,B) € S, pak V(A) # V(G).

Normalni tangle je tedy 3-tangle.

1. Ukazte, ze je-li ky > ko, pak kazda ki-tangle je také ko tangle.

2. Ukazte, ze ma-li G 3-tangli radu 0, pak také ma k-tangli fadu alespon
0/k pro kazdé k > 4.

3. Ukazte, ze G ma tangli rddu 3 pravé tehdy, kdyz G obsahuje K, jako
minor.

4. Pro kazdé 6 > 1 naleznéte graf G takovy, ze G ma 2-tangli radu 6, ale
nemd 3-tangli fadu 3.

5. Ukazte, ze tangle tadu 2 presné odpovidaji 2-souvislym blokum v G.

6. Necht G je graf nakresleny v roviné, ktery m4 tangli 7 faddu € > 2. Pro
kazdou uzavienou kiivku ¢ v roviné, ktera protina nakresleni GG pouze
ve vrcholech, oznacme (A., B.) separaci G takovou, ze V(A,) se skladd
z vrcholu nakreslenych na ¢ nebo vné ¢, V(B,) z vrcholu nakreslenych
na ¢ nebo uvnitt ¢ a E(A.) z hran nakreslenych vné c. Zvolme c tak,
ze (A, B.) € T a A. je maximalni na inkluzi s touto vlastnosti.

e Ukazte, ze ¢ protind G v pravé 6 — 1 vrcholech.

e Oznaé¢me X vrcholy G nakreslené na c. Necht C' a D jsou dvé
disjunktni podmnoziny X. Dokazte, ze B, obsahuje min(|C|, |D])
vrcholove disjunktnich cest s jednim koncem v C' a druhym v D.

e Dokazte, ze 6 < 4,/|V(G)| + 4.

e Dokazte, ze kazdy rovinny graf na n vrcholech obsahuje vyvazeny
separdtor velikosti O(y/n).



