. Naleznéte souvisly graf GG, ktery mé orientaci v niz je vstupni stupen
kazdého vrcholu 2, koeficient u z3z3...22 v jeho polynomu je 0, a

presto je G 3-vybiravy.

. Necht vy, ..., v, je poradi vrcholu grafu G takové, ze vivy € E(G) a
pro ¢ > 3 ma v; pravé dva sousedy mezi {vy,...,v;_1}. Necht

pa= [ (&—w)

ViV; EE(G),i<j

je grafovy polynom G v proménnych z1, ..., z,. Pro libovolnou funkci
f:[n] = N budiz c(f, G) koeficient pg u élenu 22 "W g2 1@ 42770
(je-li f(x) > 2 pro n¢&jaké = € [n], pak c¢(f,G) = 0). Necht ¢; : [n] = N
je funkce tz. €;(i) = 1 a e;(z) = 0 pro x € [n] \ {i}. Ozna¢me ¢(f,G) =
c(f+enG)—c(f +e1,G).

Ukazte indukei pro n > 2, Ze spliuje-li f podminku er[n] flz) =2,
pak ¢(f,G) =1 (mod 3).

. Necht G je 2-degenerovany, vy je vrchol G a L je piifazeni seznami
vrcholuim G tz. |L(v)| > 3 pro v € V(G) \ {wo} a |L(vg)| = 1. Ukazte,
ze G je L-obarvitelny.

. Necht p je prvocislo. Ukazte, Ze je-li prumérny stupen multigrafu G
vétsi nez 2p — 2, pak G ma neprazdny podmultigraf, v némz stupné
vsech vrcholu jsou délitelné p.

. Graf je skoro d-requldrni, maji-li vSechny jeho vrcholy stupen d nebo
d+ 1. Ukazte, ze je-li G skoro d-regularni, ale zadny jeho podgraf neni
skoro d-regulérni, pak v G existuje parovani pokryvajici vSechny vr-
choly stupné d + 1.

. Ukazte, ze je-li G skoro d-regularni, pak G ma podgraf s mnozinou
vrcholu V(G), ktery je skoro (d—1)-regularni, ale neni (d—1)-regulérni.

. Ukazte, ze je-li G skoro d-regularni graf pro d > 4 a G neni 4-regularni,
pak G méa 3-regularni podgraf.



