TIN 085 Vybrané kapitoly z vypocetni slozitosti I zima 2012/2013
4. domaci ulohy - Nahodné prochazky na grafech

do zkousky

Uloha 1. Uvazujme graf sestdvajici z d cest délky ¢ + 1, vSechny spojeny na
jednom konci v hvézdu.

a) Pro ndhodnou prochazku za¢inajici v prostiedku hvézdy, jakd je ocekdvand doba
dosazeni vrcholu ve vzdélenosti k, 1 < k < /.

b) Prondhodnou prochdzku zacinajici v prostredku hvézdy, jakd je pravdépodobnost,
ze béhem navratu do stfedu je nevzdalenéjsi navstiveny vrchol ve vzdéalenosti presné
k,1<Ek<U/

¢) Pro ndhodnou prochdzku zacinajici v prostiedku hvézdy, jaky je ocekdvany
pocet navstivenych vrcholi predtim, nez navstivime vrchol ve vzdédlenosti piesné k,
1 < k < /. Predpokladejme, ze d je mnohem vétsi nez /.

Uloha 2. Uvazujme tdplny binarni strom hloubky d s kofenem r, ke kterému
pridame specialni vrchol s spojeny se vSemi listy. Urcete Rfﬂfsf v tomto grafu.

Uloha 3. Hyperkrychle dimenze d je graf s n = 2% vrcholy oznacenymi jed-
noznac¢né prvky z mnoziny {0, 1}¢, kde vrchol u je spojen s vrcholem v pravé tehdy,
kdyz oznageni u a v se lis{ praveé v jedné slozce (ma hammingovskou vzdélenost 1).

a) Ukazte, ze pro kazdé dva vrcholy u,v je Rifg €0 (10; n)‘

b) Ukazte, jaky je ocekavany cas pokryti hyperkrychle.



