TIN 085 Vybrané kapitoly z vypocetni slozitosti I zima 2012/2013
3. domaci tlohy - Nahodné prochazky na grafech

do 4. ledna 2013

Uloha 1. Necht G = (V, E) je neorientovany souvisly graf na n vrcholech.
Ukazte, ze pro kazdy vrchol v

> E[Tw.] =2|E] -1,
kde Ty, je doba prechodu z w do v. Kolik je }°, yep E[Tuw]? (Hint: Podivejte
se na E[T,,].)

Uloha 2. Uvazujme nahodnou prochdzku na souvislém neorientovaném grafu,
kde pravdépodobnost prechodu z u do v je

1
degv

pu,v = Z 1 .
w~u deg w

a) Naleznéte E[T, ] pro kazdy vrchol .

b) Naleznéte nejlepsi mozny odhad na E[T), ,] pro kazdé dva sousedni vrcholy u
a v.

¢) Naleznéte nejlepsi mozny odhad na E[Ty, ] pro kazdé dva vrcholy u a v.
d) Naleznéte horn{ odhad na oc¢ekdvanou dobu pokryti danného grafu.

e) Ukazte, ze v4s horn{ odhad z d) je asymptoticky nejlepsi mozny.

Uloha 3.  Uvazujme dvojrozmérnou mifzku v roviné velikosti /7 x y/n. Ukaite,
7e ocekdvana doba pokryti této mifzky je O(nlog®n).



