Cviceni 9 — 13.12.2016

Piiklad 1. Necht pro posloupnost (di,...,d,) plati >, d; = 2n — 2. Dokaite, Ze poCet stromil
na vrcholech {vy,...,v,} takovych, Ze pro kazdé i plati deg(v;) = d;, je
(n—2)!
(dy—1D)!...(d, —1)!

Piiklad 2. Dokazte, Ze podet stromt na n vrcholech je n™~2.

Priklad 3. Dokazte, Ze pocet neisomorfnich stromt na n vrcholech je nejvys 4™.

Priklad 4. Necht strom m4 ¢ listd a v vnitfnich vrcholi a kazdy vnitini vrchol mé stupen 3.
Ukazte, ze £ = v + 2.

Priklad 5. Most je takové hrana, Ze po jejim odebrani se stane graf nesouvisly. Ukazte, ze kazd4a
kostra souvislého grafu musi obsahovat vSechny jeho mosty.

Piiklad 6. Ukazte, Ze pro kazdou kostru K grafu G a hranu e € E(G) \ E(K) existuji dvé hrany
kostry €’,e” € E(K) takové, zZe jak (K \ ¢') Ue tak (K \ €”) U e jsou opét kostry grafu G.

Pfiklad 7. Naleznéte vSechny grafy, které neobsahuji cestu délky 2 (na 3 vrcholech) jako indu-
kovany podgraf.

Piiklad 8. Které z nasledujicich vyrokt o isomorfismu jsou spravné?

1. Grafy G a H jsou isomorfni, pravé kdyz pro kazdou bijekci f : V(G) — V(H) plati, Ze pro
kazdé dva vrcholy u,v € V(G) plati nésledujici ekvivalence:

{u,v} € B(G) & {f(u), f(v)} € E(H).

2. Grafy G a H jsou isomorfni, pravé kdyz existuje bijekce f : E(G) — E(H).

3. Grafy G a H jsou isomorfni, pravé kdyz existuje bijekce f : V(G) — V(H) takova, Ze pro
kazdy vrchol v € V(G) plati:
degq(v) = degy (f(v))

4. Grafy G a H jsou isomorfni, pravé kdyZ existuje zobrazeni f : V(G) — V(H) takové, Ze pro
kazdé dva vrcholy u,v € V(@) plati nésledujici ekvivalence:

{u,v} € BE(G) & {f(u), f(v)} € E(H).

5. Kazdy graf s n vrcholy je isomorfni néjakému grafu na mnoziné vrcholt {1,...,n}.



