
5. cvičeńı Diskrétńı matematika http://kam.mff.cuni.cz/~kralka/

1. Rozmı́st’ujeme k kuliček do n přihrádek. Do následuj́ıćı tabulky doplňte počty možných
výběr̊u:

Kuličky V každé přihrádce je
jsou nejvýše jedna libovolně mnoho alespoň jedna

r̊uznobarevné
stejnobarevné

2. Kolik existuje r̊uzných správných uspořádáńı n pár̊u závorek tak, že závorky lze správně
spárovat (dobré uzávorkováńı)?

3. Kolik je v konvexńım n-úhelńıku dvojic tětiv, jež se navzájem prot́ınaj́ı uvnitř n-úhelńıku,
tedy nikoli v krajńıch bodech?

4. Uvažme relaci “x je dělitelem č́ısla y” na množině {1, . . . , n}.

(a) Dokažte, že tato relace je (neostré) uspořádáńı.

(b) Má toto uspořádáńı nějaký největš́ı a nejmenš́ı prvek?

(c) Má toto uspořádáńı nějaký minimálńı a maximálńı prvek?

(d) Čemu v tomto uspořádáńı odpov́ıdá infimum a supremum neprázdné podmnožiny?

5. Nalezněte nejdeľśı řetězce a antǐretězce na uspořádáńıch:
({1, . . . , n}, |) a (P({1, . . . , n}),⊆).

6. U následuj́ıćıch variant rozhodněte, zda existuje uspořádáńı splňuj́ıćı danou podmı́nku. Po-
kud existuje, uved’te př́ıklad.

(a) bez největš́ıho prvku, ale s maximálńım prvkem; na neprázdné konečné množině.

(b) bez největš́ıho prvku a bez nejmenš́ıho prvku; na neprázdné konečné množině.

(c) bez největš́ıho prvku a bez maximálńıho prvku; na neprázdné konečné množině.

(d) bez největš́ıho prvku, ale s maximálńım prvkem; na nekonečné množině.

(e) bez největš́ıho a bez maximálńıho prvku; na nekonečné množině.

(f) bez nekonečného řetězce; na nekonečné množině.

7. Dokažte výpočtem i kombinatorickou úvahou:
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