Matematicka analyza I - cviceni 3 17.10.2017

Uloha 1: Rozhodnéte a své tvrzeni dokaite:
a) Existuje zobrazen{ f: N — Z, které je na? Existuje také bijekce N — Z?
b) Existuje zobrazeni f: N — Q, které je na?

c¢) (**) Existuje zobrazeni f: N — R, které je na?

Uloha, 2: (*) Dokazte, ze mnozina Q je hustd v mnoziné R, tj. ukazte, ze pro kazdé a < b,a,b € R
existuje ¢ € Q takové, ze a < g < b.

Uloha 3: Necht M je zdola omezen4, neprazdnd mnoZina redlnych &isel. DokaZte, Ze m4 (redlné)
infimum. (Muzete vyuzivat existenci suprema pro shora omezené mnoziny.)

Uloha 4: Uréete vztah mezi supremy a infimy mnozin A, B C R, pokud plati, ze A C B.

Uloha 5: V oboru redlnych ¢isel urcete suprema a infima nésledujicich mnozin (pokud existuji).
Jsou to zaroven maxima ¢i minima téchto mnozin?

a)M:{;:nEN}

b)M{}l:nGN}

¢) M = {0,3;0,33;0,333;0,3333;... }
d) M = {sinz: z € (0,27)}

e) M ={sinz:z e (0,7)}

1

1:neZ\{0}}

h)M:{i:p,qu}
i)M:{nJr_l)n:neN}

j) M= {n(_l)n NS N}

(=

k) M = {n? —m?:n,m e N}

1) M ={n?>-m?:n,meN,n>m}
m) M ={n>-m?:n,meN,n<m}
n)M={2"+3":neN}
o)M={2"+3":nelZ}

p) M = {5C-V"3": j | c 7}

30 = s (2512) )




r) M = {cos (n+17r> :neNn sudé}
n

1
s) M = {COS <n+ 7T> neN,n liché}

n

Uloha 6: Pro neprazdné a shora i zdola omezené mnoziny reilnych &isel A a B vyjadiete co
nejpresnéji suprema a infima nasledujicich mnozin pomoci suprem a infim mnozin A a B.

a) AN B, za predpokladu, ze tento prunik je neprézdny.
b) A\ B, za predpokladu, Ze tento rozdil je neprézdny.
c)cAproc>0,kdecA={c-a:aec A}

d) cA pro ¢ < 0.

e) A+ B, kde A+ B={a+b:a€ A, be B}.
fYA-B,kde A—B={a—b:a€ A, be B}.

g) (*) A-B,kde A-B={a-b:ac A, be B}.



