Matematicka analyza I - cviceni 2 10.10.2017

Uloha 1: Pro zobrazen{ f: X =Y, 9:Y = Zah=go f rozhodnéte, zda uvedena implikace plati,
a své tvrzeni dokazte:

a) f,g prosté = h prosté
b) f,g na (surjektivni) = h na
¢) f,g bijekce = h bijekce

d) Plati opa¢né implikace ve vyse uvedenych piipadech?
Uloha 2: Nechf f(x) = (1 —z)~'. Urcete fo fa fofof.

Uloha 3: Nechf f : X — X je konstantni zobrazeni. Pro kterd zobrazeni g : X — X plati
fog=gof?

Uloha 4: Pro zobrazeni f: X — Y a A, B C X rozhodnéte, zda uvedend rovnost plati, a své
tvrzeni dokazte:

a) f(A)N f(B) = f(ANB)

b) fF(A) U f(B) = f(AU B)
) f(A\F(B) C f(A\B)
d) f(A\B) C f(A)\ f(B)

Uloha 5: (Zadéno nakonec jako DU.) Charakterizujte zobrazeni f : A — B, pro kterd plati:
a) VM C A: f~Y(f(M))=M
b) VN C B: f(f~'(N)) =N

Uloha, 6: Vymyslete piiklad funkce f: N — N, kterd spliiuje, ze:
a) f je prostd, ale nenf na
b) f je na, ale neni prostd

c) (*) f je na a zaroven pro kazdé n € N plati, ze |f~*({n})| = o

Uloha 7: Rozhodnéte a své tvrzeni dokaite:
a) Existuje zobrazeni f: N — Z, které je na?
b) Existuje zobrazeni f: N — Q, které je na?

c¢) (**) Existuje zobrazeni f: N — R, které je na?

Uloha 8: (*) Dokazte, ze mnozina Q je hustd v mnoziné R, tj. ukazte, ze pro kazdé a < b,a,b € R
existuje ¢ € Q takové, ze a < ¢ < b.



