Druha série doméacich ukoli

Priklad 1. Kolik koster ma uplny bipartitni graf K5 3? Obecnéji, kolik koster ma
uplny bipartitni graf K,,,7 A kolik koster ma graf vznikly z uplného bipartitniho
grafu odstranénim jedné hrany?

Piiklad 2. Necht Gy = (V4, Ey) a Gy = (Va, E») jsou dva grafy, které maji pravé
jeden spole¢ny vrchol z € V1NV, Definujme graf G = G1UG, = (ViU V,, E1UE)).
Ukazte, jak lze spocitat pocet koster G, zname-li pocet koster G i Go. (Zkuste
tento piiklad vyfesit jednak pomoci determinantu, jednak p¥imo z definice kostry.)

Piiklad 3. (Dokonceni piikladu nac¢atého na cviceni) Necht G = (V, E) je souvisly
graf, jehoz hrany maji ptifazené vahy, pti¢emz zadné dvé hrany nemaji stejnou
vahu. Pfipomenme nékteré definice ze cviceni: fekneme, Ze hrana e je téZkd, pokud
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Rekneme, 7Ze e je lehkd, pokud existuje mnozina vrchola R C V takovi, Ze e ma
pravé jeden konec v R a je nejleh¢i ze vSech hran majicich pravé jeden konec v R.

Necht T je minimalni kostra (. Ukazte, Ze pro libovolnou hranu e € E jsou
nasledujici vyroky ekvivalentni:

1. e je lehka,

2. e neni tézka,

3. e patiido T.

(Na cviceni jsme dokazali, Ze kdyz e je t&zka, tak e neni lehka. To uz znovu doka-
zovat nemusite. Také jsme dokézali, Zze kdyzZ e je lehka, tak e patii do T, ale jen
s pouzitim vlastnosti hladového algoritmu. Zkuste najit jednodussi elementarni
dikaz.)



