Druha série doméacich ukolu

Priklad 1. Kolik koster ma tplny bipartitni graf K5 3? Obecnéji, kolik koster ma
uplny bipartitni graf K,,,7 A kolik koster mé graf vznikly z iplného bipartitniho
grafu odstranénim jedné hrany?

Priklad 2. (Dokonéeni piikladu nac¢atého na cviceni) Necht G = (V, E) je souvisly
graf, jehoz hrany maji prifazené vahy, pricemz zadné dvé hrany nemaji stejnou
vahu. Pripomenme nékteré definice ze cviceni: fekneme, ze hrana e je tézkd, pokud
Rekneme, Ze e je lehkd, pokud existuje mnozina vrcholi R C V takova, Ze e mé
pravé jeden konec v R a je nejleh¢i ze vSech hran majicich pravé jeden konec v R.

Necht T je minimalni kostra G. Ukazte, Ze pro libovolnou hranu e € E jsou
nasledujici vyroky ekvivalentni:

1. e je lehka,
2. e neni tézka,
3. e patiido T

(Na cviceni jsme dokézali, Ze kdyZ e patii do T, tak e neni tézka, a Ze kdyz e je
lehké, tak e neni tézka. To uz znovu dokazovat nemusite.)

Priklad 3. Mé&jme graf G = (V, E). Rekneme, 7e dva vrcholy u a v jsou dvojnici,
pokud kazdy vrchol grafu G sousedi bud s obéma vrcholy u a v, nebo s zadnym z
nich (z toho mimo jiné vyplyva, ze kdyZ u a v jsou dvojnici, tak u nemize sousedit
s v). Dokazte, ze kdyz graf G obsahuje dva vrcholy stupné 2, které jsou navic
dvojnici, tak G méa sudy pocet koster. Zda-li se vim to snadné, dokazte obecnéjsi
verzi: kdyz G obsahuje dva dvojniky stupné d, tak pocet koster GG je nasobek d.
Pripadné dokazte jesté obecnéjsi verzi: kdyz G obsahuje k vrcholt stupné d, z nichz
kazdé dva jsou dvojnici, tak pocet koster G je nasobek d*~!.



