Bodované domaci tkoly — 3. série

Cislo ve ¢tverecku u kazdého piikladu oznacuje maximalni pocet bodt, které za ten priklad muzete ziskat.
Vytesné priklady dodejte nejpozdéji do zacatku cviceni v patek 16. bfezna 2007.

V nasledujicich prikladech pojem podgraf grafu G oznacuje podmnozinu mnoziny hran grafu G. Podgraf

je eulerovsky, pokud mé vSechny stupné sudé (nemusi byt nutné souvisly).

24+3] 3.

. Necht je G rovinné nakresleni 2-souvislého rovinného grafu. Oznac¢me X mnozinu vsech téch kruznic,

které tvori hranice omezenych stén. Dokazte, Ze K je béze prostoru eulerovskych podgrafu G.

. Necht G = (V, E) je libovolny graf na n vrcholech, ktery obsahuje vrchol z stupné n — 1. Necht G — x

oznacuje graf, ktery vznikne z G odstranénim vrcholu z a vSech hran, které z néj vychézeji. Dokazte,
Ze pocCet eulerovskych podgrafi grafu G je roven poctu vSech podgrafu grafu G — = (2 body). Najdéte
jednoduchou explicitni bijekci mezi mnozinou podgraft grafu G — z a mnozinou eulerovskych podgrafu
grafu G (2 body navic).

G a Gs jsou dva disjunktni grafy, jejichz chromatické polynomy oznadime py(z) a p2(x). Necht G je
graf, ktery vznikne jako sjednoceni G; a Gz, necht p(z) je jeho chromaticky polynom. Vyjadrete p(x)
pomoci p1(z) a pa(z) (2 body). Reste obdobnou tilohu v situaci, kdy Gy a G maji pravé jeden spoleény
vrchol a jinak jsou disjunktni (3 body).

. Spocitejte chromaticky polynom cesty na n vrcholech.

. Kolik koster maji nasledujici grafy? (1 bod za kazdy graf, nezapomeiite naznacit, jak jste k vysledku

dospéli.)
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