Priklady resené na cviceni 27. 4. 2007

Necht G je bipartitni graf s partitami X a Y a neprazdnou mnozinu
hran. Predpokladejme, Ze pro kazdou dvojici vrcholi x € X,y € Y plati
degq(z) > degn(y). Potom G mé parovani velikosti | X|. Speciélné kazdy
regulérni bipartitni graf ma perfektni parovani. (Pdrovdini v grafu G je
podmnozina P mnoziny hran takova, ze kazdy vrchol G sousedi s nejvyse
jednou hranou z P. Parovani P je perfektni, pokud kazdy vrchol sousedi
s pravé jednou hranou z P.)

Dokazte, ze v libovolném grafu G plati, ze velikost nejvétsiho parovani
je mensi nebo rovna velikosti nejmensiho vrcholového pokryti. (Vicholové
pokryti v grafu G je podmnozina X mnoziny vrcholu takova, Ze kazdé
hrana G sousedi s alespon jednim vrcholem z X.)

Najdéte graf, v némz nejmensi pokryti je ostie vétsi nez nejmensi parovani.

Dokazte, ze v bipartitnim grafu je velikost nejvétsiho parovani rovna veli-
kosti nejmensiho pokryti.

Jakou ekvivalentni podminku musi spliiovat mnozinovy systém, aby pla-
tilo, Ze z kazdé mnoziny lze vybrat jednoho reprezentanta, pricemz kazdy
prvek je reprezentanem nejvyse dvou ruznych mnozin?



