Priklady z 9. 12. 2005

Musi byt souvisly graf na n vrcholech s n — 1 hranami nutné strom? Musi
byt graf bez kruznic na n vrcholech s n — 1 hranami nutné strom?

Kolik hran mé graf bez kruznic s n vrcholy a k& komponentami souvislosti?

Dokazte, Ze pro kazdy neprazdny strom T na mnoZziné vrchold {vy,...,v,}
plati

> (2 degr(v) =2

kde degy(v;) oznacuje stupenn vrcholu v; ve stromé 7.
Dokazte, ze graf G je strom, pravé kdyz G obsahuje pravé jednu kostru.

Kolik koster mé kruznice na n vrcholech? Kolik koster mé graf tvoreny
dvéma kruznicemi spojenymi hranou? Kolik koster ma graf tvofeny dvéma
kruznicemi, které sdili jeden spole¢ny vrchol? Kolik koster méa tplny bi-
partitni graf Ky ,,7

Funguje Kruskaliiv algoritmus pro hledani minimalni kostry i v p¥ipadé,
7e nékteré hrany maji zaporna ohodnoceni?

Jak se zméni minimé&lni kostra ohodnoceného grafu, jestlize ke vSem ohod-
nocenim hran pfi¢teme néjakou pevnou konstantu?

Mégjme graf, jehoZ hrany jsou ohodnocené kladnymi realnymi ¢&isly. Jak v
tomto grafu najit kostru, kterd mé co nejmensi souc¢in ohodnoceni hran?

Necht G = (V,E) je souvisly graf s ohodnocenim hran w: F — R.
Dokazte, ze pokud je ohodnoceni w prosta funkce, pak G obsahuje pravé
jednu miniméalni kostru.

Necht G = (V, E) je souvisly graf, necht £’ C FE je ngjakd podmnoZina
jeho hran. DokazZte, Ze G méa kostru T obsahujici v8echny hrany E’, pravé
kdyz graf G’ = (V, E’) neobsahuje kruznici.

Necht G = (V, E) je souvisly graf, necht e € FE libovolna jeho hrana.
Dokazte, Ze e je obsaZena v kazdé kostie G, pravé kdyz G’ = (V, E \ {e})
je nesouvisly.

Dokazte, ze 2-souvisly graf na n vrcholech ma aspoii n ruznych koster.



