Druhé série domacich tkoli z Kombinatoriky a graft II
(verze pro stfedeéni cvifeni)

Vytesené priklady odevzdéavejte bud mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz nebo na papitre na nékterém cviceni.
Reseni odevzdejte nejpozdéji v utery 14. listopadu.

Vrcholovou barevnost grafu G znaéim x(G).

Piiklad 1. Najdéte graf, ktery obsahuje K35 jako minor, ale neobsahuje déleni K5 jako podgraf. [1 bod]

Priklad 2. Dokazte, ze kazdy graf, ktery obsahuje K5 jako minor, obsahuje déleni K5 nebo déleni K33 jako
podgraf. [2 body] (Pozndmka: toto je posledni chybéjici cdst z dikazu Kuratowského a Wagnerovy véty. Vds dikaz
se tedy nemize na tuto vétu odvoldvat.)

Priklad 3. Dokazte, Ze Uplny graf K7 lze nakreslit na torus. [1 bod]

Priklad 4. Dokazte, ze pro kazdou plochu I' existuje jen konetné mnoho navzijem neizomorfnich 7-regularnich
graft nakreslitelnych na I'. [2 body]

Priklad 5. Necht G = (V, E) je graf. Predpoklddejme, ze hrany G lze zorientovat tak, ze vyslednd orientace
G = (V, E) neobsahuje orientovanou cestu s k hranami. Dokazte, ze x(G) < k. [3 body] (Ndpovéda: ze cviceni uz
vime, jak postupovat v pripade, Ze uvaZovand orientace je acyklickd. Pro obecnou orientaci G rkuste uvdzit jeji co
nejvétsi acyklicky podgraf G' = (V, E') a aplikovat na néj postup ze cvicent.)

Priklad 6. Dokazte, ze kazdy graf, jehoz vrcholova barevnost je rovna k, mé alespon (g) hran. [2 body]

P¥iklad 7. Necht G = (V, E) je graf na n vrcholech, a necht G je doplnék grafu G, tj. G = (V, (‘2/) \ E). Dokazte,
ze x(G)x(G) = n. [2 body]



