Priklady na procviceni pred druhym testem z matematickych dovednosti

Dokazte nasledujici tvrzeni.

1. Neexistuje zddné raciondlni ¢&islo x takové, ze x% = 4.

2. Pro kazdé ptirozené ¢islo m plati, ze m je sudé pravé tehdy, kdyz 2™ — 1 je nasobek tii.
3.
4

. Symbolem F,, ozna¢me n-té Fibonacciho ¢&islo (pfipomenme, ze Fibonacciho éisla jsou definovdna pomoci vztahii Fy =

Pro kazdé piirozené &slo n > 1 plati Y7, k(k —1) = $(n+ 1)n(n —1).

0,Fi=1akF,=F,_1+F,_spron>2). Pro kazdé n € N plati, Ze ¢isla F,,_; a F, jsou navzdjem nesoudélna (tj. nemaji
Zaddného spolecného celo¢iselného délitele vétstho nez 1).

. Symbolem F,, ozna¢me opét n-té Fibonacciho ¢islo. Potom pro kazdé pfirozené ¢islo n > 1 existuje pfesné F), 1o zpisobi,

jak vytvorit posloupnost nul a jednifek délky n tak, aby Zaddné dvé jednicky nebyly na sousednich pozicich. (Ptiklad: pro
n = 3 mame posloupnosti 000, 001, 010, 100 a 101.)

. Necht S je ternarni strom, tj. zakorenény strom, jehoz kazdy vnitini vrchol ma pravé tii potomky. Predpokladejme, ze

kazdy vnitini vrchol stromu S méa mezi svymi tfemi potomky aspon jeden list. Oznacme d hloubku stromu S, tedy pocet
hran na nejdelsi cesté z kofene do nékterého listu. Potom S mé nejvyse 2441 — 1 listii.

. V libovolném grafu G = (V, E) lze obarvit vrcholy dvéma barvami tak, Ze alespon |E|/2 hran bude obsahovat vrcholy obou

barev.



