Druhé série domacich tkoli z Kombinatoriky a graft II
(verze pro pondélni cviceni)

Vytesené priklady odevzdéavejte bud mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz nebo na papire na nékterém cviceni.
Reseni odevzdejte nejpozdéji v nedéli 13. listopadu.

Piiklad 1. Nakreslete na torus co nejvétsi uplny graf [2 body] a dokazte, Ze zadny vétsi tam nakreslit nejde [1 bod].
Nakreslete na projektivni rovinu co nejvétsi tplny graf [2 body] a dokazte, Ze zadny vétsi tam nakreslit nejde [1 bod].

Priklad 2. Ukazte, ze pro kazdou plochu existuje jen kone¢né mnoho neizomorfnich 7-regularnich graf, které Ize
na tuto plochu nakreslit [2 body]. Najdéte vSechny plochy T', pro které existuje nekoneéné mnoho neizomorfnich
6-reguldrnich grafu, které 1ze na I" nakreslit [3 body].

Priklad 3. Pro potfeby tohoto piikladu predpokladejme, ze dva izomorfni grafy jsou totozné. Formalnéji receno,
slovem ‘graf’ oznacujme celou t¥idu izomorfismu grafa.

Oznaéme G =, H relaci “G je minor H”. Pro danou mnozinu grafi F ozna¢me Forb(F) mnozinu vSech téch grafa,
které neobsahuji zadny graf z mnoziny F jako minor (takze napiiklad Forb({ K5, K3 3}) je pfesné mnozina rovinngch
graf, dle Kuratowského—Wagnerovy véty).

Necht M je libovolnd mnozina grafti. Dokazte, Ze nasledujici dvé tvrzeni jsou ekvivalentni [2 body]:
1) Mnozina M je uzaviend vici minorim, tj. pro kazdy graf G patfici do M plati, Ze i kazdy minor G patii
do M.

2) Existuje mnozina grafi F (tfeba i nekonecnd) takova, ze M = Forb(F). (Takové mnoziné F se obvykle fika
mnozina zakdzanych minori pro M.)



