Desata série doméacich tikold z Linearni algebry II
(verze pro cvi¢eni v pondéli od 15:40)

Vyfesené pifklady posilejte mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz. ReSeni poslete nejpozdéji v nedéli 21. kvétna.

Své vysledky nezapomente zdivodnit. Smite bez dikazu vyuzivat kterékoliv tvrzeni dokdzané na prednédsce nebo
na cviceni, ale nezapomente fici, které tvrzeni vyuzivate.

P1i vymysleni spravného postupu smite navzajem spolupracovat, ale své finalni feseni musite sepsat samostatné.

Priklad 1. Rozhodnéte, kterd z nasledujicich tvrzeni jsou pravdivd. Pravdivd tvrzeni dokazte, pro nepravdiva
najdéte protipiiklad. [1 bod za kazdé tvrzeni]

a) Necht A je regularni matice. Potom A je symetricka, pravé kdyz A2 je symetricka.

b) Necht A a B jsou podobné matice, tj. A = S~!BS pro né&jakou reguldrni matici S. Potom A je pozitivné
definitni, pravé kdyz B je pozitivné definitni.

c) Necht S je reguldrni matice a necht A a B jsou dvé symetrické matice spliiujici A = STBS. Potom A je
pozitivné definitni, pravé kdyz B je pozitivné definitni.

d) Symetrickd matice A je pozitivné definitni, pravé tehdy kdyz je reguldrni a pozitivné semidefinitni.

Priklad 2. Necht A = (a;;) je symetrickd pozitivné semidefinitni matice. Dokazte, ze pokud a;; = 0 pro néjaké 1,
tak jsou nulové i vSechny prvky v i-tém fadku a vSechny prvky v i-tém sloupci matice A. [2 body]



