Druhé série domacich tkoli z Kombinatoriky a graft II
(verze pro stfedeéni cviceni)

Vytesené priklady odevzdéavejte bud mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz nebo na papire na nékterém cviceni.
Reseni odevzdejte nejpozdéji v utery 24. listopadu.

Vrcholovou barevnost grafu G znaéim x(G).

Piiklad 1. Nakreslete na projektivni rovinu co nejvétsi tplny graf [za K ziskdte 1 bod, za Kg 2 body].
Piiklad 2. Najdéte graf, ktery obsahuje K5 jako minor, ale neobsahuje déleni K jako podgraf [2 body].

Priklad 3. Pripomenme, ze graf se nazyva d-degenerovany, pokud kazdy jeho podgraf obsahuje vrchol stupné
nejvys d. Dokazte, Ze graf G = (V) E) je d-degenerovany pravé tehdy, kdyz jeho vrcholy lze setadit do posloupnosti
V1,09, ..., U, tak, Ze pro kazdé i > 1 plati, Ze vrchol v; mé nejvyse d sousedt mezi vrcholy vy, ve, ..., v;—1 [2 body].

Piiklad 4. Ukazte, ze kazdy d-degenerovany graf mé primérny stupetl nejvyse 2d [2 body].
Ptiklad 5. Necht G = (V, E) je graf, a necht G je doplnék grafu G, tj. G = (V, (‘2/) \ E).

e Dokazte, ze x(G)x(G) > n [2 body].
e Dokaite, Ze x(G) + x(G) < n + 1 [3 body].



