Prvni série domécich tikolit z Kombinatoriky a graft II

Vytesené priklady odevzdéavejte bud mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz nebo na papire na nékterém cviceni.
Reseni odevzdejte nejpozdéji béhem pondéli 4. listopadu. Na cvi¢enich 5. a 6. listopadu ukéazu k nékterym piikladiim
napovédu. ReSeni mizete odevzdavat i po napovédé, ale dostanete za né jen polovinu standardniho bodového
ohodnoceni.

Priklad 1. Dokazte, Ze kazdy strom mé nejvys jedno perfektni parovani [1 bod].

Pi#iklad 2. Necht p(G) oznacuje velikost nejvétsiho parovani v grafu G. Rekneme, Ze parovani P grafu G = (V, E)
je mazimdlni, pokud pro kazdou neparovaci hranu e € E'\ P plati, ze P U {e} neni parovdni. Dokazte, Ze libovolné
maximalni parovani libovolného grafu G mé aspon %M(G) hran [3 body]. Ukazte, ze tento odhad je nejlepsi mozny,
tj. najdéte graf G s maximalnim parovinim P, které ma velikost 1u(G) [1 bod].

Priklad 3. Necht T je strom se sudym poctem vrcholi. Dokazte, ze T mé perfektni parovani, pravé kdyz pro kazdy
jeho vrchol x plati, ze graf T — {a} mé prévé jednu lichou komponentu [1 implikace: 1 bod, obé implikace: 3 body].

Priklad 4. Necht G = (V, E) je 3-regularni 2-souvisly graf a necht e € E je libovolnd jeho hrana. Dokazte, Ze graf
G mé perfektni parovani, které neobsahuje hranu e [3 body].

Priklad 5. Najdéte graf na dvanacti vrcholech, jehoz kazdy vrchol ma stupen aspon pét a ktery neméa perfektni
péarovani [2 body].



