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Domaéci kol z Kombinatoriky a grafa I
jedenacta série, verze pro cviceni ve stiedu 14:00

Termin odevzdani: nejpozdéji ve stfedu 7. 5. ve 14:00.
Cisla ve ¢tverecku jsou pocty bodi.

1. Dokazte, Ze tplny bipartitni graf K,, , ma pravé n™ 'm"~! rtznych koster. Zda-li se vam

to tézke, dokazte aspoil, Ze graf K3, méa n?3"~! koster. Za K3, dostanete dva body, za
Ky, p T

. Necht G = (V, E) je graf. Rekneme, Ze vrcholy u,v € V' jsou dvojnici, pokud plati, ze kazdy

vrchol sousedici s u sousedi také s v a naopak (z ¢ehoZ mimo jiné plyne, Ze u nesousedi s v).
Dokazte, ze kdyz graf G obsahuje dva dvojniky u a v, ktefi maji stupenn dva, tak G ma sudy
pocet koster. Obtiznéjsi varianta: dokazte, ze kdyz G ma dva dvojniky stupné d, tak pocet
koster G je nasobek d. Za jednoduchou variantu jsou dva body, za obtiZnéjsi t¥i. (Pozndmka:
pokud se vam zdd i obtiznéjsi varianta prilis snadnd, muZete dokdzat jesté obecnéjsi tvrzeni:
pokud v G existuje k vrcholi stupné d, z nichZ kazdé dva jsou dvojnici, tak pocet koster G je
ndsobek d¥=1.)

3. Pro kazdy graf na nasledujicim obrazku urcete, kolik ma koster (1 bod za kazdy graf).



