Priklady z Matematiky -+

4. cviceni — Koncentrace miry
16.12.2015

1. Bud C(t) sféricky vrchlik vysky 1 —¢ (pro —1 <t < 1):
Ct):={zesS" "z >t}

Dokazte pu(C(t)) < e ™2, kde mira pu(C(t)) := MC(t))/A(B") a C(t) je kuzel
vznikly spojenim pocatku a kazdého bodu z C(t) tiseckou.

Hint: Ukazte, ze C(t) je podmnozinou vhodné koule o poloméru v/1 — 2 pro
dost mala t.

2. Odvodte koncentraci miry pro skalarni sou¢in dvou ndhodnych jednotkovych
vektoru v R”.

3. Odhadnéte pravdépodobnost, ze nahodna primka prochéazejici poc¢atkem pro-
tne jednotkovou kouli se stredem (2,0,0,...,0).

4. S pomoci Lévyho lemmatu ukazte, Ze pro 1-lipschitzovské funkce f : S"~! — R
je stfedni hodnota (tj. [g._, f(z) du(x)) vzdélend od medidnu nejvyse O(1//n).

Informace o cviceni viz http://iuuk.mff.cuni.cz/~husek/vyuka/m++1516.html



