1. CVICENI Z DM

Hadanky, tlozky a logika

Jako obvykle u ttvodnich cviceni plati: Preskocte, pokud znate.

ULOHA PRVNI{
Dokazte platnost de Morganova pravidla, pro a, b logické proménné: —(a V b) < (—a) A (—b).

ULOHA DRUHA
Dokazte platnost jiné podoby de Morganova pravidla: AN B = AU B.

Zde jsou A, B libovolné podmnoziny X a A doplnék mnoziny A v X, ¢li X \ A. D4 se to snadno
ukazat Vennovym diagramem, ale misto toho to zkuste odvodit z predchoziho ptikladu s pomoci
vyroku tvaru xz € A.

ULOHA TRETI

Upravami vyrokt dokazte, Ze nasledujici dvé tvrzeni jsou ekvivalentni:
=(=b A =c) A=((maVb)Ac)

(aV =c) A (c< —b).

ULOHA CTVRTA

Alois a Barc¢a maji cokoladu o velikosti m x n dilkd. Alois ji rozlomi na dva kusy podle néjakého
vodorovného nebo svislého zlomu. Pak si Barca vybere jeden z téchto kusii a ten opét zlomi. Hra
pokracuje, dokud ¢okoldda neni rozlamana na dilky 1 x 1. Dokazte, ze hra trva vzdy stejné dlouho,
nehledé na to, jak hrac¢i lamou. (Jak dlouho to bude?)

ULOHA PATA

Méjme mfizku (S8achovnici) 6 x 6, kde je vykousnuty levy horni roh. Jde ji pokryt dominovymi
kostkami, tedy kostkami 2 x 17 Samoziejmé ze ne, 36 — 1 je liché ¢islo. Dobra, vykousneme tedy
jesté pravy dolni roh. Jde to nyni? Rozhodnéte.

ULOHA SESTA

Méjme miizku (Sachovnici) o velikosti 2™ x 2. Vasim cilem bude pokryt tuto mfizku policky tvaru
L, tedy c¢tverci 2 x 2, kde jedno policko chybi.

Aby to nebylo tak snadné (nebo tak nemozné), jedno poli¢ko na Sachovnici je uz doptedu vyloupnuto
a chybi. Ukazte, Ze je ji nyni mozné pokryt, nezavisle na tom, které policko je vyloupnuto.

ULOHA SEDMA [1B]

Vennovy diagramy jsou super, tedy pro dvé mnoziny A a B. Dokéazete nakreslit Venntiv diagram
pro tii mnoziny pomoci tii kruznic? Dokézete nakreslit Venntiv diagram pro ¢tyfi mnoziny pomoci
¢ty kruznic?

ULOHA OSMA [2B]

Méjme v roviné rozmisténych n zetek. Zetko jsou dvé poloptimky s krajnimi body spojenymi
useckou. Kolik je maximalni pocet oblasti, které n zetek muize urcovat? Pro n = 1 je to 2, pro
n=2jeto12 ...



